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ftairsgñâ wiâ stoïnaf 

HI. miIcIR ^!<HHoC oiïyft* 






(ollïciiyl 2010) 

(sicp 25, ^ 2 è 4 ) 



fïïïïl^-AJdl fr 'i-icbemi Tïïf £|AR<£eRA|| uiRRjd 3RJ4, n ÜT fdèleiJI (n ïPT 'Jïïfe 3Tïf f 

^jffcT ïRef 3ïïf ) m ÏÏT §TRJT TRi^r ( m TpT Hd^Ulfcj, 3Tïf) ÏÏTÏÏ RTcTr ïïïfr ÏÏT ïïïïïÏFïïT ïïïïfT ïïRTtelT fïïKÏÏ 
fïïïïï TJ5T ïï^JTïï fïïHTaïïfïïT ïïlfTcT 3TT%cT. fïï?ïïïTT: Asllcflel fècïè fïïïïïï T# MRRld STlfïï. 

fïïïïïï 1 : n ïïïftéT 9|cjerij| flïï 3TWTRJÏÏ cTÏÏR sHlcïeAJI TR^TT 4 % ÏÏTÏÏ RRT SRlêT cR n êiï ^gT 4 % ÏÏFT 
RTcff. 

fïïïïïï 2 : n ïïïïlêr 9Ïc|cd^l cftïï 3TWTRJÏÏ cTÏÏR sHlcïeïïl TRs^TT (3T2lfcT ÏRÏÏ cffïï èïïïïï ïï ^Tïïtïïjfïï dddïchè 
èéïïRT) «R 8 % ÏÏFT RIcT 3TèêT cR, n êiï TfgT 8 % ÏÏFT RTcff. 

fïïïïïï 3 : n ïïïftêr èfïïïïè 2 3Tcfj 00, 25, 50, fïïRT 75 3Rf 3RHdïel cR n êiï 25 % ÏÏFT RIcfT. 

fïïïïïï 1 ^ÏÏT ÏÏIÏÏcTÏcT TRT 3RTT fïïïïfïï ffïïT 9|cf)dï cRf ïïfïï 3T$t 4 % ÏÏFT ôTFÏÏTïïT fïïïïR ïïïïïï 3TTft. cliïïï 

fïïïïïï 2 ^ÏÏT ïïïïïïfïï WRTT 3 3T^t 8 % ÏÏFT dlUAJMI fïïïïR ïïïïïï 3ïï| ? 

TRcjcT eRïïicT t ïït^fT fïïïïR cf)fTïïè SïïfcT | TftïïRïïïï fïïct SïïfcT. cRfïï n ÏÏT fïcïeïïl ïïisïïï 75 % ÏÏFT Ï^T 
RTcft ÏÏRRïïtft fïïèïïïï ïjeT 3ïïf . ÏÏT elisllcl TRsïïT *-$<J|vï ïppjpifcfj fcfjïïT 0 ft TRsïïT 3RT ^jffcT ÏÏTeT 3ïïf . cfèïï a, b, 
C, d t 0 fr 9 %ïïï chïuiïfl 3Tïïj 3HHdïel ïïïï cd, bcd ïï abcd ïïtïïT 3Tsf Rlcfr fïïêïïTïïïïïïfr 3ïït, t èRtêT ^jffïï ïRô. 



cd 


10 x c + d, 


bcd 


100 x b + 10xc + dïï 


abcd 


1 000 xa + 100xb+10xc + d 



ïïttmèt ïïjfft fèïï)iïïït 1 0 X c, 100 X b ïï 1000 X a Tïïèt lOc, lOOb ïï 1 0OOa ïïT TffaTRT fïï^iïïT ft strut 
ÏÏÏÏR ïïjTÏÏR SïïfrcT. cRtïï 3TÏÏÏÏÏÏ n ^ÏÏT ïïtïïRïïIcfT RïïTïïT 'JïïfïïT fïïïïRTcT èïïT ct^f n ïïïïtcïï TRTÏÏRÏÏFTÏÏT, 
9TcRïïTïïTïïT ïïj, ÏÏ9FR2TRÏÏT ïï ïïïïjïïTïïTïïè 3iïïj 3Fpfj*t a, b, C ïï d 3Rfïï ^jffïï ïRô. 

eRïïlêiï ïïfïïJTifïïT STRRÏÏRTTïït ètïïïït fïïïïRïïïïT ÏÏT ïïïïjêïïèïït cAJRsïïl ïï cïïRTIïït cTFRiïï fïï^ ïïfïïT fïïïïR 

ÏÏjTñ. 

ïïïïïïT n ft fïïcïcHÏ ÏÏÏÏÏÏT 3RJÏÏ m ft 9]fècR ÏÏÏÏÏÏT 3ïï| 3RT ^jffïï ïïïï. ïïTnêiï m ïïJT ïïïïtcT ÏÏTgciï 3iïeT cR 
rn èn êiï ÏÏFT ïïTcfr fïïjÏÏT n fr rn ïïlèt fï-Hlfïld ÏÏÏÏÏÏT 3ïït 3RT RjCcï dlcl, ÏÏ ft ÏÏTÏÏ m | n ÏÏT Rl^lï cïïïïïï cfjcfr ^TTcT. 

4 I 312 , ïïjRR 312 = 4x78, 

8 | 688 , ïïjTïïiï 688 = 8 x 86, 

5 | 0 , ïïjRR 0 =5x0 

l| 

8, 'cf)*kW , ÏÏTÏÏP chTcHHÏ, ïïïïfjWT fir?PT 3iï?PTTÏÏïïR, ïgtcT HHRAIHHÏ, flïï ïïOT ïïïïT, oftïïTTêriïï - 431 005. 



ïïïïRïïïïTsf, 
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WtoiM 0 

?|c|e^l vicll^ulMl 3T2Ï o cïï 5 % ÏÏFT jïïTcff fïïïïT 0 ff 5 ïït 0 ïïïï 3ïït 3RÏÏ jfcïcïï jïïTcff. m % n cïïïïFTïïTïï 
ïïftcT cRm|n?n Rf£MI cTRR ^cïï ^ncfr. TTïïT. 4 -f- 62, 75 t 625. 

3ÏÏCÏÏ 3ÏÏÏÏUT Cd cïï 4 % ïï bcd cïï 8 % ÏÏFT ^TRÏÏMTStt cfftuTcr stïïKÏÏ^ 3ïïtïï ÏÏTÏÏT fïïïïR ïïRô. 
dl4,dlcôl Vô. 1 :- ïïïï (i) C ft fWRRiïïT 3RfcT ïï d = 2 fïïTïïT 6 SRlcT. 
fïïKÏÏ (ii) C ft TÏÏRRsïïT ïï d = 0, 4 fïïKÏÏ 8 SRÏcT cR SïïfuT cRïï 4 | cd. 
vi«4i^u||af :- 4 | 1 2, 4 | 36, 4 | 92 ïï^ 

cRtcT4|28, 4 | 84, 4 | 68, 4 | 08 ïï^ 

ÏÏW 4-f 62, 4|38, 4^ 54 cfTRUT 

ftïïR (i) fïïKïï (ii) ïïftïïTf r^ïïïïïït T£gT <Jcff ^fcT ïïlfT. 

^rTïïtt dlcbdicoiii^ ïïTïï ïïTiï sntcT. ïïHt d ïïrt tïïrrïït snt. ïïw (i) Rïïéf c fr fwRr trïïït srrtT 

ïïrft^T ÏÏ (ii) TTTcTr C ^f TÏÏRRÏÏRT 3RTcfr 91^. d|cf,dlo4l cTSTRT èïïÏÏÏÏÏÏRT 3TÏÏÏÏÏÏ ïïïfr. ÏÏT d|cf,dlooi|MI dïïütïï 
cfRïïTchlUkifl^ fdclcül n ÏÏTTR#ÏÏRf n cTT 4 % ÏÏFT ^ïïcff fïïKfT ^ïïcT ïïT^t | ft*ÏÏT 1 ÏÏT ïïïïïïtïï cfRïïT fïïfirfcT 
ïïtïïcïï ffcf. 



4 |2104, 4 |5736, 4 | 1 52, 4 | 2628 ÏÏW 

4f2226, 4f 31 02, 4 f 5438 5. 

cJ|cf,dlcôl ïï>. 2 : TïïlcffcT fïïïTFT cTSTRT ^ÏÏT. 

iii) 8 | cd ïï b ft ïïfluTcff^ TïïRRïïïT sn^. 

iv) 4 I cd ÏÏUT 8 -f Cd SïïfuT b ft cffruicffff fWRRïïïT 3ïïf . 

CR ïïccRïï chclcill ïïïï#£t cffrurèft TJcf> fïïïïïïT ïïcïï 3RfcT cR 3ïïf&T cRïï 8 | bcd 
vjcïï^un af :- 8 | 224, 8 | 656, 8 | 352 ïï^ 

ÏÏW 8f 844, 8f 348, 8f 428 f. 

cil <+> d I cô I ïïj.1 ïïïïïïf ïïrfr ci|c|,dlooi| |fl ïïR ÏÏÏÏT 3ïïfïï. ITcfïï ÏÏTÏÏTcT b ^f TÏÏRRsïïT cR fTRÏÏ ïïïïïïcT b ff 
fïïïïïïTRïïïT 3ïïf . ÏÏT cj|cf,dlcoïïMI ïïïïïïfïï ïïRôïï n ÏÏT fïïclcïïl ïïïïrfïï fïïïïïï 2 ÏÏT ïïïïïïtïï cfRFT 8 % ÏÏÏÏT jïïmf fïïïïïï 
ïïlft f ÏÏScfïïT ïïiïïcïï ffè. 

3ÏÏCÏÏ 3TÏÏÏÏÏÏ n cïï 75 % ÏÏTÏÏ #k^T jïïmf ÏÏT TTïïïïtïïT cJ|cf,dlo4l ÏÏT^. 
clcuciicoi 3>.3 : 

n ÏÏT TRs^cffcT ÏÏ9FRÏÏFTÏÏT 3TÏÏT C ïï TJÏÏJÏÏ TïïTïïïïT 3TÏÏJ d 3Tït t ^jf^cT ïïïï). cïïfïï n ïïïïfcT TFf 3Tïïïïïïf tïïfïï 
S 3ïït- t ^jftïï ÏÏTô vïR cd = 25 fïïTïïT 50 fïïïïT 75 fïïïïT 00 3RRT 3ïïfw S cïï 3 % ÏÏFT jïïRT 3RfcT cR 3ïïf&T cRïï 
n cïï TfgT 75 f ÏÏFT jïïTcfr. 




I 



vK i gui iaf: 75 | 675, 75 [21450, 75 | 1125 

5. cfïïïïR FRÏÏïï èfèTT 3icbi7.il I tïïfèTT 3 % ÏÏÏÏT ^TïïfT. ÏÏUT 75 -f 775, 75 f 350, 75 f4325, ïïïïïïUT 4ldld 
cblUküld TfTsfïïrêt SïïfïïcïïT f^ÏÏT 3 % ÏÏÏÏT ^ïïïïT ÏÏT^t. 

cR fèdctt TTcf dlcbdlo^ ïïcfT Tïïfïïïïè TÏÏÏÏt fïïKfT RH^id 3TTJÏÏ è RHc£$ ïïTïïïïT èïïïïT. 3TÏÏÏÏÏÏ ïïïïfrT dlcbdloôl jf>. 1 
èt RHfdl fïïR 3TT^tïï. ^clcifl cffèff dlcbdloodldl RHfdl ^UifMI gzfrïï ïïRïïïï cfTïïcfïï% cfRfcfT 3T?ff sfèsïï 3ÏÏ^. 



ctcfjdiooi iïï.1 : 

fTTTgïïT : ÏÏÏÏT (i) d = 2 ffïïT 6 3ïït ïï C fïï fïïïïïï 3TcfT 3ÏÏ^. TïïïïïïT C = 2a + 1 a ?T cffluidl^ï 3fcïï 3ïïf 
?Tcfïïfr. ^gRjïï cd = 10 x (2a + 1) + 2 (fïïKïï + 6) = 20a + 1 2 (fïïKïï 20a + 16). sïïïïT 4 | 20a, 4 | 
1 2 ïï 4 I 1 6 ^UJÏÏ ff>Tïï3ïï#ôïn fïïïïïïTÏÏTTR 4 | cd t f^£t fffè. 



ÏÏFT (ii) : ÏÏT ïïïïïïïï C ft ÏÏTÏÏ ÏÏR5ÏÏ SRTêïïTgè c ïïrêt 2a TRïïïT gfïïT ÏRT ?ÏÏRft. ïïïïtïï d = 0, 4 fïïïïïï 8 
SRTêïïTgè d ^ÏÏT ^ïïïït 3TÏÏÏÏÏÏ 4x ft TRïïïï èïïT ?ïïïïôft. èè a = 0, 1 ,2,3 ffïïT 4 | 3ïïf ?ïïïïïïïïT. 
cR^T X ïït fïïïïïïT 0, 1 fïïïïïï 2 3RJ ?ïïïïè. RTTgè ÏÏRÏÏF cTïïïïTÏÏT cd, 1 0 X (2a) + 4x 3RT fcHf^dl èè. 
^uièd cd = 20a + 4x = 4 (5a + x) srè TnfïïfRR fèôsè. ^ériïï C d ïït 4 ?t 3ïïïïïït snt t tw ïfrè. 

^uiJid 4 | cd | fè^ fèè. 



Mathematicians are like Frenchmen : whatever you say to them they translate into 
their own language and forthwith it is something entirely different. 

- Gothe 



It has long been an axiom of mine that the little things are infinitely the most important. 

- Sir Arthur Doyle 
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(dl4c||'£| 2010) 
(3lïï> 25, 'JRJ 5 ct 7 ) 



afera ct>^oi ÙJieii âfôct» «hIDiciwi (1 2) 

Rcïlu éùd&jktKi* 



4fïïïï> JlfuidH^ tt^ut 1 6 ^ 3ïïfur 1 3 T 3 ïïTj% 3Trftïï t 3ïïïïêïïTcïï ïïlflcT Sïïfïï. cïïffciït ÏÏÏÏT Tjïïl 'Iiïïïïfïï4>ïï 
TjfuT' f 3 rjïï i^cfT vjMTjd '«feïïïï (Vestanas = Osculators)' srft snf . ïï?4ïïï Hjdiïïl 3Ftïï>fiïïï +liïïIh4 srjïï 
TJÏÏ^ ïïtïïTff wftïï fïïfïïïï ÏÏUTÏÏ fïïTïïtïït4 ÏÏTÏÏÏÏT 4ïït. 'ïïïïTTfïï%ïï <J<fiiï' SïïfuT '^Tïïïïïï' ÏÏTÏÏT ïïïïïïfïï ïïïïft 
'fïïHRïïfRïïT ïïïïftïïïïRïïïïf' ïïïïïï ftïïf ÏÏTïïf ÏÏTffïïf 3TÏÏÏÏÏÏ ÏÏR5ÏÏ ^UTR STfftïï. 



ycsld ÏÏTïïnf% cpiooviïl^cjct) fïïïïtSRT ïïRT 



4+ïïi 


09 


19 


29 


39 


49 


59 


69 


79 


89 


99 




4ü4cïlcl ïï?Tïïïïïïf 4+ïïl 


0 


1 


2 


3 


4 


5 


6 


7 


8 


9 




rRïïfïï%ïï Jjfur 


1 


2 


3 


4 


5 


6 


7 


8 


9 


10 




■ ++44 4kHH 

s 


1 


2 


3 


4 


5 


6 


7 


8 


9 


10 





ÏÏT TTRWlïï^ STÏÏÏÏiï ^ÏÏT 4+ÏÏRÏÏT TJïïTïï) TÏÏTïït ïïïïT ?T 3TÏÏT 3TT% 3T9ÏÏ TRiïïT fïïïïRTïï 4cl4cïïT Sïïfïï. 4+4cftcT 
ïï?Tïï)iïïf ÏÏÏÏÏÏT cTSTRT ^ïïtïï êïïT ïïïïïït^ 'I^ïï> 3lfïïÉ>ïï *j4iiï' fïïfiïïïï 4>ct Sïïtïï. ÏÏT TTRiïtïïTôïï 3RT ^iïïïT ïït 
(^ïïT rTÏÏKiï TÏÏTïïf 9 ?T 3TÏÏ) 3iït) 09, 1 9, 29,... ÏÏT ïïïïïït^ tiïïiïfïïèïï 'J^iï 3ïïfuT 4*Sïïïï ïïïïTïï 3TTJÏÏ 4 
3Tgïï>% 1, 2, 3... STftïï. 



ÏÏT TRsïïRf 4^ïïïïïï = ïï?Tïïiïïïf ïïïïïïT + 1 = Tfïïiïfïï4)ïï tjfftiï 



3TTÏÏT 3TTÏÏUT ïïïïïïT 3l|ui cïït4 4ïïïïïïï ïïtïïT ïïïïïïfïï cïïT ; 

\ 

ÏÏÏÏUJÏÏ 4ïïT. ÏÏKHIdl 3TTÏÏUT ïïïïïï T?ïï> TTl4 ïïïïT^iï 4ïï7. 09 ÏÏT 4+44 4*dïïïï 1 3ïïfT. 



ïïïïTT ^fïïf â' 



9 4f fïïïïRïïèïïf cfïïftéf :- fèclcïïT 4+4dld ïïïïkïï TÏÏH^ÏÏI STïïïïïït 'T^ïïïïfïï (4*Sïïïï ïïïï)' cïïTïï 4+4dld 

ÏÏ9TÏÏÏÏEÏÏT +<is4d fïïôSïïcft STïïcïï 4uTRt 4ïïtïï ïïïï) (fïïfïïT ïïïïTcïïT Jjpf Mdlcïld) 3 t4cT cR cïïT fè^cïïT Tïïjuf 

4+4dl ïïïïFt fïï:?fïï ÏÏFT RTcft. 



3TTcïï 3TTÏÏUT ÏÏT fïïïïïïT^ ïïïïïïtRïï 3TïïctôTt ïïiïft ïïïïT^Rt ÏÏI^. 67, 245, 3762, 50841 3465 ïïf4£t 

cïïhiïcïïT TRsïïtïïT 9 % fïï:?tïï ÏÏTÏÏ Hld) 4 fïïfiïïcT ÏÏR). 



1) 67 -+ 6 + 7x1 = 13 SïïfuT 

13 -+ 1+3x1 = 4 

^ujïï 67 ÏÏT 4+4dl 9 % fïï:ifïï ÏÏTÏÏ RIcT ïïlft ïïïïRT 4+4dld 
ïï9Tïï>iïït 4 +ïït + (ijcf)cf)i4i 4 +ïït x 4+44 4 >*hïï) 




*gotkhindikar@rediffmail.com 





4T ^tcTT (*tRRt 1 3 fôKÏÏ 4) 4T3Rt ÏÏFT WT4 ïïlft. 

2) 245 -» 24 + 5 x 1 = 29; 

29 -» 2 + 9x1 = 11, 

11 -» 1+1x1 = 2 

TRïIÏÏ + (l>4>4,idl TRÏUT X TRsïtè 4<*MH)' HT 4+4dl 29, 11 fïïWT 2 4T TRÏ4T d+^41 <juf 

ïïctcT ÏÏTftcT ^)JT 245 4T TRsftcTT 4T3ïït f%:?1ïï *TFT WT4 4ftt. 

3) 3762 -» 376 + 2 x 1 = 378 

378 -» 37 + 8 x 1 =45 

45 — » 4 + 5x1 = 9 

'4?T4ïï4f TRs4T + (i+Mïï4l TRÏÏÏT X + +44 4<*Hïï)' 4T fR^t% fïïôSTJTRÏÏ TRÏ4T 3FJjfïït 378, 45 3ïïfuT 9 4T 
3TT^cT 3ïïfuT 4T T# TTTsïïFTT ÏÏÏSïït fïï:?fïï WT WTcft ^JT 3762 4T TRsftcTT 4T3Rt fïï:?tïï WT ^Tfcff. 4T Mc£dl4 50, 
84, 13, 465 4T TRsftcTrft TOFf ÏÏFT WT^ 3Rt fïïf?4cT 4R4T ÏÏT^ cRtcT M^dldl dlütïï H+MI fïïHlvMcMl 
ïïRTtéhTTdt d4oA4l (Short-CUt) ïïrft. ÏÏT^ *t>4c5 Pl4Hl4 3 ïïcïïcR cTRTÏÏ - 4 u 4KTId) 'ÏÏT3TE4T f4H|vMcMl 4RTtéfit' 
v3dl^U| tat 4 u 4ld 3ïïctè 3ïït- TR4T Mdfdd 3RTctctt 9 4t f4ÏÏR4cf4t cfRTTét T|ïï4 TRc5 3ïïfuT 3TFTKTT TJcTÏÏ 
3TTt- 

Hnfcid ctj-citcl : 

i) fdcteïïl + +i)dld T# 3T4)Ht tfhïï ÏÏT3T (f454T ÏÏT3R4T <jpf Mdfdld) STTlcT cR fècTê4T TRRtcTT 4T3Rt 
fïï:?tïï ÏÏFT WfcfT. 

fïïKÏÏ 

ii) fdèlc4l 4^4 'STïïïïJcS (Digital Root)’ 437 SRlcT cR c4T TRsffcTT fïï:?tïï ÏÏFT RTcft. (SïïRJcS 

*gURt + ++ldld 3jcR4t Ïïcïï3f$t 4#ïï) 

4FTcR 3TÏÏRT 1 9 4 ^RFFT 3ïïfR 1 9 4t f4ÏÏR4#4t 4RTtét cTSTTcT c4KHIdl <J4tcT TTRWTt 44 oi 4)^4+ 
pRtSTW 4RT. (19 ^ ^cïïFT = ïï4ïïf4%UT <J#W = 4?14ïï4t TRÏ4T + 1 = 02) 



19 4TÏÏT4T 


4?T4ïï4t TRs4T + tJ4icfTF4ïïT4T 314» X 1 9 % ftRFFT 


19 


1 +9x2 = 19 


38 


3 + 8x2 = 19 


57 


5 + 7x2 = 19 


76 


7 + 6x2 = 19 


95 


9 + 5x2 = 19 


114 


11 +4x2 = 19 


133 


13 + 3x2 = 19 


152 


15 + 2x2 = 19 


171 


17 + 1 x 2 = 1 9 


190 


19 + 0x2 = 19 
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ÏÏT TTFïïntcRFT 3TNeïïl 3TTT cTSTïïT ttôt ïït, i+Flufl+^ïïl m^ldlcH cfclukïïl^ TRFtôïïT i+MRÏÏHcïïl SÏcTTrat 
fïïôT cHTcT TRïttôïïT ïï?|cf>kïïl T-ii^d fHoAcJdl 3TTTÔTT ïïôt)ïï> ^ôSt ^ÏÏRt ##ïï 1 9 3Tït. ÏÏTcRôïï 3TTÏÏêïïlcTT 1 9 ^ÏÏT 
fïïïïRïïMt TJcfT ïïïïftét ïï^ïï TTïïïïT^ÏÏ ôfôTT fttciï. 

19 ÏÏÏT fïïïïRÏÏ#ïït ïïvrftét : fefôïïT ïïïïttôftciï TJïïkïï T3TFRÏÏT 3Tcfïïïït fïïïï ( 1 9 ÏÏT ^ïïïï 02 3TT%. ) cïïTïï 
TRï^ïïtcr ïï?Ff>iwr TRïïtôT fïïôsfctcft 3TTTÔÏÏ ^ÏÏTïït tïït^ïï 1 9 (fïï>ïïT 1 9 ^ïïT 'Jïf ïïcldlel) 3T^êt ôR fïï^êïïT 
T-j^ell 1 9 % fïï:ftïï ÏÏFT ^ïïTôft. 

3TTÔÏÏ 3ÏÏÏÏUT 1 9 ^trfïïïïHij^d) cMfld) ïïïïtt ddl^uikïïl ïïddl^l THHIc[d ^ÏÏT. 9478, 180139ïï363146157 
ïïf^t cïïRtôïït TRïïïtïït 1 9 % fïï:ftïï ÏÏFT ^ïïTôft ? 



1) 9478 -> 947 + 8x2 = 963 

963 -+ 96 + 3 x2 = 102 

102 -+ 10 + 2x2 = 14 



ïTât 9478 êïï 1 9 % fïï:ftïï ÏÏFT ^ïïfôt ïïfft 3Tiït fïïfiïïôïïRt ^ïïïïôïï ^ Wiï 963, 102 fïï>ïïT 1 4 ïïrôïïft T?ïï>tt 
TRsïït 1 9 ïzn 'juf ïïïïtôflêr ïïlft. 963, 102 fïïKÏÏ 1 4 ÏÏT TRsïït (ïï?Tcfïïïït TRsïït + ïïïïkTT TÏÏFRÏÏT 3Tcfïïïït ï^ïïïï) ÏÏT 
TJïïTf fïïôSTelcïïT ïïïïïït 3ïïtôT. 



2) 180139 -+ 

18031 -+ 

1805 -+ 

190 -+ 



18013 + 9x2 = 18031 
1803 + 1 x 2 = 1805 
180 + 5x2 = 190 

19 + 0x2 = 19 



#at 19, 190, 1 805 fïïFÏÏ 18031 ÏÏT ïïct TRïïïT TFïïtïïÏÏRÏÏT <jff ïïïïtïïtcT 3ntôT. t)si) ïï?Ffïïïït TRïïït 3Trfut ïïcRTT 
TÏÏHMI 3FÏÏMt ïïRÏÏT t>Rtt fïïcôU||-i|| TTÔÏÏÏT 19 ôïïT MdfdlcH 3HHeïïl*Jc& 180139 ÏÏT TRïttciïT 19 % 
fïï:?tïïïïFTHldï 3RtfïïfiddH<j| *-$uidl dxtd 3631461 57 ÏÏT 'ti<si)eii$l 1 9 %fïï:' 
fïïïïRïïclïït cfïïftét ïïïïRñïï ôRfïïôïï ffct. 



ïïtïï fïïFTT STfïFïï 3fcïït ïïôïïït 3TTÏÏR (1 0 X + y) ÏÏT TïïïïñïïTôT fef^ ?Fïïôtt. ^R ^^ÏÏTÏÏÏÏT 3Tcïï 9 3Tôtêt ÔR 
(1 0 X + y) ÏÏT 'HiïAÑ ^ôFFT (ïï?FfR9TFRÏÏ 3Tïï> + 1 ) £T X + 1 STït- ^U|ufd 1 0 X + 9 ÏÏT TRFtô ^ïïïï X + 1 
3ÏÏ£> 3ïïfuT ïï?|cf>idl TTôïïïT X 3T%. ïï?Fïïiïït TTôïïïT 3ïïf&T ^<W> TïïFtôïïT 3Ff>Tïït (x + 1 ) ïïïï ïïtïït «l%ïï = [ X + 9 (x + 1 ) ] 
= 1 0 X + 9 (1 0 X + y) ÏÏT TR^tdtciï y ïït fïïFTÔT 9 3RtcT ôR x ^ÏÏT ^ïïôSïïT fïïFTôTt ^ïïtïï 1 9, 29, 39, 49, 

59,... ^ôïïfïït i-i+ïïicïïl fïïïïHïïc|cA|| ïïïïttïïïïT ôTÏÏR ïïRôtt MtcT. 

29 ÏÏT TRFt# ôFïïïïïï ôflïï 3TTt- *ïRJiï 29 ñïfT fïïïïHïïclïïl cfïïttét gstcTOÏÏRt :- 

29 ïïïT fïïïïRïïctïït ïïRTtét : (ïïèleïïl 'His-Ùcflel TTcfFfT T9TFRÏÏT 3FFIïït fcFïïïï ÔÏÏTÏÏ TRFtôftciï ïï?Ff>RÏÏT 
H-i+ïld fïïoô^d ^UTRtMtFTFR29 3RtcT (fïïRT 29 ôïïT Mcilcftel 3Rtciï) ôR fïïeléïïT TRFtciïT TJïïftTJFftïï% 
fïï:?tïï ÏÏFT FTTcft. 

ÏÏNHIut ^ÏÏT TRÏÏÏRÏÏT Fïï^ T3TFft 9 ^T 3Tïï> 3Tït ôïïT TRÏÏÏRÏÏT fïïïïHïïèHïïl ïïRTtïïïïr ÔTÏÏR ÏÏRÔTT ftôftciï 3iïf&T 
fïïfoRI ÏÏÏÏ^RÏÏRÏÏT 'HI£KÏÏI't ÔÏÏTÏÏT ïï^ônRiïft ôtôTT iïtciï. 

gstcT èRaTôr srmw ^ïït ^ôs trïïïrïït fïïïï TarFft 1 , 3 fïïRT 7 t ^tïït sntcr 3 t?tt trïïïrïït fïïïïFHTôïïïïr 
ïïRttesn 'tHHH' ÏÏT T3ÏÏTJ5TRÏÏT ïïïïôftt ïï>?TT ôTÏÏR ïïRôïï Mciï ct TFRTF^iï ÈRïïTÏÏT ïïïïôïï ïïRñ. 





(^TFfcrrcï 2010 ) 

(ara» 25, ^ 8 ) 



C^Iâl WOT9ÔI 



m. 




(ïïjïïïï ^iïsrfw snfuT ïïRïïfïïiïi fèra+icjRdM) 



T#iïT ^Riïf ïïïï ? 5TT ?Tf^cfïï?ïïiïff ïïf cffïï cf?ïï fdfèc) 3iï^ïï. rf 3iïïïêïïT tïïTfïïTciïiïJÏÏ ïJïïiïT: ïïffiïsf ^lcicid 
3iï|ïï. ÏÏUT, STiïiï cf?ïï ^T flTSiïTïïciïiïiï 3iï^. cf!?f ïïcliïïT fliïfïïiïiï. SiïïïïjiïT ïïfïïf fèiïJïïiïiï, gïïrïïT ïïfïïïïT, ïïïïïïfïï 
ïïiïTïï 3iïciïïïT ÏÏTgïïFïïT ïïfïïüïïT ïïfïïïïT, ÏÏUT cïïlïïlïïdl ïïïïïïïï cfff ïïjffïïcjïïñïï t|u<MMI cjïïff ïïiïcïïfjciï 3iï^ ïïïï ? 
ïïïïT ècTiïT fïïiïiï ïïiïïïcJïïïïïïr fïïïïRciïï, ïïïï ïïcTiïïïT ÏÏ9ÏÏTÏÏT ïïïïïï ^uf g*-£ldl ïïfïï ÏÏT#T. 

3TFÏÏ gïïW^ïï ïïf ïïïïff ïï?ïï ïïïïfT2iïT ÏÏRWR 3iï£. Rïïïïf ïïïïïï TJïïiï ÏÏRÏÏTïïiïf ïïiïïïiïTïïf ïïïïiïR ïïïïïï ^ïïiïïïtïïf 
ïïiïT ïïiï ïïïïfciïJïïcJïï ïïfïïiï^ ^iïff ïïTïïlcT. 

ïï. 1 : 3T%JjïïT gcf 3iïïïcïïTciï ïï?ïï fïïïïTïïïïJïï, 'TR, 3iïJprfcJïïïïT TJUTiïfïïiï cfRïïTïïT 3liïiïïï 3T?iï3T?TTïïT ÏÏTÏÏiïfïïR ïïRïïf 
SiïfuT èïïrèïïfïïT ^ïïiïfïïïï cjRïïf. ïïïï tïï^ïï ïïïï ïïRfïï ïïrff ? ' 

cf^f cïïiïïT cJïïïï ïïïïR <fciï ïïciï ïïrffïï ïïlff. ÏÏUT ïïlïï SiïJUTfcJïïïïf tiïfïï cJRïïRRpT 3T?ïï3T?iïïïf Mfïï SiïfuT 
èïïrèïïiïïf Mfïï cfRïïTïï. 3RT ddl^!U| JTf ^ldl %ïïff. ÏÏÏÏÏÏT ïïïïïï ïïiïfèïï Mci)cp) 50 ÏÏTÏÏT^ ïïlïï fïïïïFT Siï^ïï. TJcfïï 
^dldl TTcfïï fïïïïFTIïï 35/50 gR SïïfuT fTRiï fïïïïIÏÏTïï 45/50 T[tïï lïïcôlcl. cR T^ïï RiïdT (35 + 45) / (50 + 50) 
= 80 / 1 00 ÏÏTÏÏ fïïcSTcl 3TÏÏ ^uidl $f ïïlff ? ^Uiï^ 3T?iï3T?TTïïf tïïfïï SiïfuT èïïrèïïfïïf Mfïïïï ^cïïf ciïf ïïlff ? 

^ïïciïïï ciï?iïciï ÏÏTÏÏTÏÏ fïïïïïï 3Tïïïïfcr ïïïï ïïcfiï fïïïïïïiïïïT 3RTTïïf Mfïï ïïRñïï fïïciï Tiïf èïïiïïïT èïïèiïïï ÏÏTÏÏÏÏTÏÏ 
ciïf ïïlff ? ïïïï 3TTÏÏT ÏÏ9ÏÏ 3RTT. 3RT ïïïï 3TIÏÏUT %ïïfïï ïïRlïï 3iïdf Siï^fïï. ïïïï, ^iïïï ïïïïjfcTT ïïècT 3RT ïïjTjff 
ïïiïïïfcJTTUT èïïT èïï cfjT ? $f 'è^ïïf SRTïï cjjïïïïlïï ^jRJïï STiïffff cjjïïïïf' , ^ïï ïïïïïï ? 



2 

3 17 



4 6 



ÏÏ.2 : Ïïïïfcr ÏÏFTiïJjRiïï fïïïïfïïiïïï ïïïï. ^ff ?Trèïï gcTRT èïïT ïïïï cïïiïï TWfcJjïïïï ÏÏiïT, 3T?ff ÏÏRlf srôsiï 
3iïf . gïïcïïiïJjïïïï Tgdiïfl SiïcT ïïjfïïïïïïf iï?ïï fïïïïRfïï. ïïïïiï TgcTRiï g^f gdidl èïïT cRiï fïïciïïï cRf ïïIclcT. 

f ïï ïïf TJcfj ÏÏFTiïJTR ïïTôïï iïRiïJciï 3iïf . ^ff cïïTïïcïïT iïTïïïïtïïT TgcTRiï 
ïïfïïïïT. ïïïï ïïf cïïiïR iï?ïï fïïïïRfïï. gcTiïïT ïïiïfïï ïïTïïciïïïT / f?iïfjïïïïHT ïïïï 
ïïtiïciï cRiï TgcTRiï ÏÏT. cj^Tciï iïTff^ 3RTcïïRT g^ff gïïRT ïïjfuiïiï cRf 
ÏÏFTiïJjR ïïjTôïï cïïTïïT TgcTRiï fïïciïcT cRf ïïiïfcT. 

(H&ÑélloWidrUI J7T£ïï7iïWïït mU HPT &mwt 3ÑSTT PTft. ) 
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*g0iïïïf, ^râïïiïT, fïïïïèïïrit, gùr - 37. ( ^iïïïf 020 - 24220566 ) 





(dlAciifï 2010 ) 
(3Tïï>25, ^9cf18 ) 



tRffl w RTcff ! 



^HNHIUÏ 'Tñïïfïï' ÏÏIcj; #T. ïïfuRT T5ïï Sïïïïïï ^H|Rhïï>MI 3ïïïï Jïï. 23, 24 fïïôSTcïï. ïïtTïïiïUt 'ïïTôScTT' 
SïïfuT ïRïï '^ñïïfïï'ïïïf Srgcïïcft. ^ïït fèïïsff ÏÏTïï 3RÏÏ ïïtïï 'ïïTïïcïï' 3ïïf&T ïïïïïïfïïïïTR 'ïïf^ïï cR ÏÏ^T' ïïïïfcT 
iï?ïïNif ïïïït ?ft^cHMIcHl. ïïiïfôôf A, B, C, D, E 3RÏ ÏÏTïï ÏÏ9ÏÏ fftôf, ïïtïï è TJcïïïï ïïïïñct. ïïlïï 1 8 cR A, 30 cR B SïïfuT 
33 cR C, D, E. RTTcTcïïT if^cüM ÏÏ9ÏÏTÏÏ ïïiïïï #f> TïïRcf ! ïï?ïï fèïïTïïcTT ïïTïïT 3Tïf&T %ïïRïïT 3TïïïïïïTïïcTT #iï, 
cff 3RTT, "ïïcïïT ïïïïtciï 3 % ÏÏFT ïïTïï 3RtcT ïïïï Rïï ïï^dld 3TÔÏÏRÏÏT ^N^Idl^ï 3 % ÏÏÏÏT ïïTïïf, | fïïTgf ïïRT.” 

3TTÏÏT ?T ïï?ïï ^RRf 3 ^ÏÏT fïïïïRïï#ETïï ïïïïfréfïïT ^ÏÏRTRT ^fïïT. ïïRTféf TTïïfïïT ïïlfèdï 3ïï#ïï. 3TÏÏÏÏÏÏ %ïïT 
ïïïïRïï Sïïcfr 3ïï#ïï. ïïcfRT cïïTïïT ïïïïWfrïïRTTfr ïïTïïïïTïï SïïcfT ^TïïT. ÏÏR cïïcïïRTTïïT fïïïïRïï %ciï ïï^ïïT, ctïïiï 
cïïRÏÏT RlcSicMl fïïïïR ^ïïïï Tlf^dl. 3RTT. 

3TTÏÏT 'ïïïïR' fïïïïfuT STTcft. fïïïïRf #TcT 3TT^ïï cïïf, 'ïïïïR ft STtïïTïïf ïïïïïïf 3ïïf.' 3T?ff ïïfïïcïïT% 'ïïïïR' 
fïïïïfuT ïïRïï Tlfèeïïlc^d 'ïïf&Tïï T5ïï 3TTïïïï' SïïfüT 'ïïfüTïï flTSÏÏïï' ÏÏT ïïHf tïïTfïïïïïïïïT ïFïïcTIïï ! 



3T9ÏÏ ÏÏRRRÏÏT 'Jcfcftill TTÏÏcïïTïï ïïf ïïïïfT ?ffïï dNdl ïïffT. ÏÏR ïïf cTTcRÏÏRTRTïïT RhRld STJÏÏÏÏ, 3TTÏÏÏÏ 
ÏÏT5T ÏÏTÏÏCÏÏTÏÏ fïïôôïïïï TlRdfïï. 3Tïïf. ïïïïcïï ïïTc^^f?T ÏÏW ÏÏ9T, ïïïïfïïTïï fïïôSÏÏ ïï^cf. 

ïïlïïf fffïïdTïïT ÏÏTïïïïïïfïïT ïïf^fïïT ïïïïfr Hôiï ÏÏWTïïT dTïïïïf . TÏÏTïï 3TTÏÏÏÏÏÏ 3RTïïf . 3TRT cïïfïïT ÏÏÏÏT dlcj44)ïïr 
ïïtfïïïïcTr. 'ïïfïïT 3TïïcTT, ÏÏTïïRt ïïRïïcff SïïfuT ÏÏTÏÏ^cffïïf ÏÏTïï <£ddï. ïïïïïïïï TJÏÏR ! ïïïï è ïïfRTïï ?' ïïHfïïcïïT 
ÏÏcjïïH fïïcfcf ïïïïïï, 'fïïRïïcf ïïH ^UJÏÏ' 3TTÏÏT ïïte fïïïïcff ïïT?ff è ïïfïïRR ÏÏFTïï ïïïïïï ïïH . ïïïïïïïï Tïïïïf ïïïïïï ^èïï 
3Tf^. ïïH tjïïiïiï ^ ïïkïï fffïï c)u^icjquiï cïïtôïïT ïï?ïï1ïïfïï HISlï Slfïï ïïïïïïcff ïïïïïïïï $ccfï ^didl ïïfïïT ÏÏ^TÏÏcTT cRt <^è 
fïïcScfr ? MlRdl cR fïïTcJUjchfd, fïïïïTcT, fïïïïïïcTTcT ïïT^fcR ïïfTïïô&?ïïïï ÏÏRRFRTRTÏÏÏT fèïï>nïïf HcïïFR ! ÏÏTT 3ïïfR 
ïïïïïffeïïT dcilRÏÏI dïïl-ïïld ÏÏRÏÏWRT TT^Siï, ^TTïïf ÏÏTïïRf iïfTïïïïf cR ïïfTÏÏ fïïïïTcT STRTTïïf cTFiïT ! ïïïïïïR ÏÏTFRf 
ïïïïTcïïTïï TRÏÏ ! 3TTfR fïïSïïRïïT ÏÏTïïtïïT HcT 3RTcff, cïïTciï ïïTïïcfdf ^iïiïcTTcT, t? cRf cïïtïïT ïïfRT ïïïïlf TTFTct ? 3Rff . 
3TFRÏÏT ïïldckld 'fe' ÏÏRT ÏÏR ïïïï ! df ^ÏÏIciï, '3TFïïfïïT, ôïïTHm TlôôUÏÏTôTcTT ïïter 3T3ciï, ïïfïïT#T TRTciï, 
3TrfuT sHïïT fïïïïT dlïïdl ÏÏT^f ! ÏÏTRR TJïïvïï' ! cR è ïïffUTct ? 3RTT ÏÏ9ÏÏ fïïT fTciï' 'fïïïïf fddïïffïï |9§TR ! ïïf cTtTïï' 
^UMdï, 'ïïôRf ^I3 jH STIcfï ^UJÏÏ !' Siïciïcïïiïïf ïïïïft 3ÏÏU|,yï ïïïïï^d ^IuirtÏ fè^dlïïcïïlcR 'TFRSiï' ^RRÏÏTêiï 
FïïïïTïï %cff SiïfuT TFRSiï ^fïïcïï ^iïïïT T#ÏÏUT ?flïïf Hcff. 



?trHïï H$lè Hdl TJÏÏ5 ÏÏÏÏTÏÏ Wïï iïïïcT. 'ï-ÏÏTïïf ïïïïf cf RFïïf' ^^UTïïfïï cf ïïiïff Tiïfè ïïfff ! RFïïTïï fïïiïÏÏcT, 
ïïTïï?T^TôïïT ïïHfïïciï ïïiïïïR ïïiïciï #iï. ïïlïï^T^RÏÏT <ïïfïïf 3 iihcI ïï.ïïf.gJdcfjuft TR ^f^ 3iïfR cïïtïïf iï?ïï ïïiïf?ïïïï 
èciï, 'NïïTTH^dld 3Iïïiïïïft#ïïM 3iït, ïïïï M fïïRT N ciï 3 % ÏÏFT ^ïïTïï 3T#T fïïRT ÏÏ#T ïïiï 3Tgj# N fïïRT M 
cTlfr 3 # ÏÏFT ^ïïlïïf fïïRT ^ïïlïï ïïlft. ïïiïiïR ïïïï>ïï ! cR è ïïfhiïïï ? ' ?TTct ! ïïiïïïRTïï ^Ô5<|Ô5 TJ*> ?iïcff. ïïtïï fïïêiïïï cTfïïT 
ïïïïct #r. 




*689/4 'cT75’ïï. 15 tm+ltfcfrij) y)wné), guf 411037 





I^KÏÏ RüT tRr 3Hïïlïïcl ^tR ïïc^ïï £cT ^TRT. qur ïïR?T^ïït ÏÏÏÏTÏÏR ^ÏÏT ?tïï€t fïïRïcTFÏÏT ïïtRH 

ïïlïï?T^Tïï' TFÏÏÏÏFT fïïcT. fcRïïcïïïï \3rTC TTR, 'ïïïïïït Tïïïïïï \Rcf . ïïTïï?T^T Tgïï $Tlcll ïïïï fïï^ïïcRïï TJïï) ïï?ïï 

^ïïfTSR^cïï, 'ïït fïïciciïï \JrR 3RtcT 3TÏÏT ïïTïï?T^ïïïïT ÏÏ?R RTRTïïT <^RT 5T?ïï ÏÏjfUR I ?' ?TRïïT ! ïïTTïï ^5 ?TRRT. 
ïïTRïïcïïïï \3tR ffcT ïï^ïï SïïfüT 3TÏÏRÏÏT ïïcïï \3tR TJïïcf ïï ïït RRR afRgcft, '3 ^ïïïït 9 HÏÏTÏÏ^ !' '3 ^Fïït 9 
tïïTÏÏ^' 



STïïïïtïïT ! STïïïïtïïT ! ÏÏTTÏÏR ïïcïï ^ldcJH TRïïïï ^tïït. ïït ïïïïJR RRT fïïcfr. SïïïïT ïïRcRRT ïïïïïï ÏÏFÏÏÏÏR ! ÏÏUT 
g^Tcïï ïïtïïrft. ÏÏFj;ïïj?TIcïï ! fcTftrftïï’ ! 8 in 1 ! N ÏÏT 'H'iïf)d)d STïïïïïït M 3RRRT 

1 )jjR 3/N tR 3/M 2) \JR 3/M tR 3/N 

3) jJR3^N tR 3 | M 4) R* 3 't' M cR 3 ^ N 



5) jjR 9/N tR 9/M 6) jjR9:M tR9/N 

7) jJR9 'f N tR 9M 8) jjR 9 ^ m tR 9 | N 

ÏÏT ïïïïmïïHt ïïïïïïïï ïïïïR ! N ïï M ÏÏI^ ïïfRïï^t ïïïïïïdT 3 # (fïïjïïT9 %) ÏÏFTct tR \RWRt ïïïïïït ^TRTTcïï 3 % 
ÏÏÏÏJÏÏ jJïïiïFÏÏT ïïFïït TJïï^tïï 3Tïïè. 

3TRT TïïRR fïïsTR cffïïïïïït ^cTcïït fïï^ïïR 3ÏÏ3<JR, STR^ïï ïït fdf^ch 3TT?R è^ïï ïït^FR... ^ÏÏTcT ÏÏT 
RfRJïï ! ïïfïïfMïït 3ÏÏ?TT ïïfft ÏÏR srâsïï 3ïït- 



0) 0 = 3x0 + 0 (1) 

0x10° = 0x1 = 0 = 3x0 + 0 
0 x 1 0 1 = 0x10 = 0 = 3x0 + 0 
0x 10 2 = 0x 100 = 0 = 3x0 + 0 



0x10 n = 0 = 3x0 + 0 (2) 

1) 1 =3x0+ 1 (1) 

1 x 1 0° = 1 x1 =1 =3x0 + 1 (1) 



1 x 10 1 = 1 x10 = 10 = 3x3 + 1 
1 x 10 2 = 1 x 100 = 100 = 3 x33 + 1 
1 x 1 0 3 = 1 x 1000 = 1000 = 3x333 + 1 

1 x10 n = 10 n = 3x 333 (n ftôJiï 3) + 1 (2) 

2) 2 = 3x0 + 2 (2) 

2x10° = 2x1 = 2 = 3x0 + 2 
2x 10 1 =2x 10 = 20 = 3x6 + 2 







2 x 10 2 = 2x 100 = 200 = 3 x66 + 2 
2 x 10 3 = 2 x 1000 = 2000 = 3 x 666 + 2 

2 x 10 n = 2000 .... (n ?J^) = 3 x 666 .... (n ^ôST 6) + 2 

3) 3 = 3x1 + 0 

3x10° = 3x1 = 3 = 3x1 + 0 

3x1 0 1 = 3x10 = 30 = 3x10 + 0 

3 x 1 0 2 = 3 x 1 00 = 300 = 3 x 100 + 0 

3 x 1 0 n = 3 x 1 000 .... (n itft) = 3 x 1 000 ....(n 9^t) + 0 

4) 4 = 3x1 + 1 

4x10° = 4x1 = 4 = 3x1 +1 

4x1 0 1 = 4x10 = 40 = 3x13+1 

4 x 10 3 = 4x 1000 = 4000 = 3x 1333 + 1 

4 x 10 n = 4 x 1000 ... (n = 4000 .... (n sj^) = 3 x 1333 ....(n^c5T3) + 1 . 

5) 5 = 3x1 + 2 

5x10° = 5x1 = 5 = 3x1 + 2 

5x1 0 1 = 5x10 = 50 = 3x16 + 2 

5 x 1 0 2 = 5 x 1 00 = 500 = 3 x 166 + 2 

5 x 10 3 = 5 x 1000 = 5000 = 3 x 1666 + 2 

5 x 1 0 n = 5 x 1 000 .... (n sj^) = 5000 ... (n 9J^) = 3 x 1 666 .... (n ^ôsr 6) + 2 

6) 6 = 3 x 2 + 0 

6x10° = 6x1 = 6 = 3x2 + 0 

6 x 10 1 = 6 x 10 = 60 = 3 x20 + 0 

6 x 10 2 = 6 x 100 = 600 = 3x 200 + 0 

6 x 10 n = 6 x 100 .... (n sjffr) = 600 (n 9J^) = 3 x 200 ... (n sj^) + 0 

7) 7 = 3x2 + 1 

7x10° = 7x1 = 7 = 3x2 + 1 

7 x 10 1 =7x 10 = 70 = 3x23+ 1 



( 2 ) 

( 1 ) 



( 2 ) 

( 1 ) 



( 2 ) 

( 1 ) 



( 2 ) 

( 1 ) 



( 2 ) 

( 1 ) 





7 x 10 2 = 7 x 100 = 700 = 3 x233 + 1 

7 x 1 0 n = 7 x 1 00 ... (n = 700 ... (n sjffr) = 3 x 233 ... (n ^ôst 3) + 1 (2) 

8) 8 = 3x2 + 2 (1) 



8x10° = 8x1 = 8 = 3x2 + 2 
8x 10 1 = 8 x 10 = 80 = 3 x26 +2 
8 x 10 2 = 8 x 100 = 800 = 3 x 266 + 2 
8x 10 3 = 8 x 1000 = 8000 = 3x2666 + 2 



8 x 1 0 n = 8 x 1 00 ... (n ?J%) = 800... (n ?^) = 3 x 266 .... (n 6) + 2 (2) 

9) 9 = 3x3 + 0 (1) 

9x10° = 9x1 = 9 = 3x3 + 0 
9x 10 1 = 9x 10 = 90 = 3x30 + 0 

9 x 10 2 = 9 x 100 = 900 = 3 x 300 + 0 

9 x 1 0 n = 9 x 1 00 ... (n sjffr) = 9000... (n sj^t) = 3 x 3000... (n ?]^t) + 0 (2) 



10) cRtciï (l ) (9) ^eiHïJtciï Hcc)ch (l ) cf (2) ^ÏÏT ■'ifuio) pRtfiRTTcRôïï ^cilcl 3iyïïïï Pltirl a jïï cftluiaijjl 

3Tcïï 3TTfciï cR a ciï 3 % ÏÏPJïï \RWRt clWt iï a 3Tcïï i*\!sll£ïï +i«c|cl cfjtUTRïïft TïTPTt STiïTcTRTcïTT cïïFïïl 
T^JlPlcf) fiïRcTtciïT 3 % ÏÏPJïï \RWTCt cfTcïïr, ÔTT c;V$l e||c|-t|| TFTFT 3RTcTTcT. 

11) STTcïï cRtciïg^T (10) cRR 3Rt ^U|dl ïtfciï cpt 3TT #T c| |<+i| jttcRl VlUldlfl TJcfT ?]R 3Rtciï ÔR fïïïïtft ?]R 
3TTtciï, 3ïïfRR%£t cVuidï^t TJcfT ê|Wt ?JR ïïVciï cR ^TRtft ?J^T ïïiïtciï. 

12) cRtciï (11 ) cRriï PloiUIRI p(4,t} a !ïï chVldl^ 3Tïï> SRtciï ïï a X 1 0 n ft RTRt T-£|lP|cM> fgjiTcT 3Rlciï cR 
a STiïfR a X 1 0 n tj|i)cp) cpluilf) TJcTïïciïT 3 % FFT Mld 3T^cT cR ïjiïRTTciïlft 3 % FFT RTcft cT cpluilf) TfïïïïciïT 3 
% WT RTcT ïïftciï cR ^TRTTciïfft 3 % *TFT RTcft cT cfftunft T^ïïïïciïT 3 % WT RTcT ïïflciï cR c^RlTciïlft cfPFt ÏÏPT 
Mld dl$l. 

13) T<£U| pcF>4 : N ft chVldlf) 'CTpïtll Cf M ft RTT FRtcTtciï 3fcfÏÏFt ViïPïï 3Rfciï cR M cf N FI%Ft ïïfRnft ^FIcïï 
3 FFT RtcT 3Rtciï cR ^TRTTciïT^t 3 FFT Rtcft F FFfFt ïïfVïïft TtFïïciïT 3 % FFT RTcf Rtciï cR ^TRTTciïT^t 
3 % FFT Rfcf FTft. 

14) 3TTcTTg^T iP.(O) cT 12 F^T TFRTcT RF3FT (12) ct (13) ft ïï^t frt 3FFR cfRcT SRtciï cR cJH^I RTTcT 
cficilpJd gstciï ?tcfïï 3Rfciï. a r ?T RFRTT RMtciï 3RT ïï a r X 1 0 r ft Rïïïït T9TTp[cfT fïïFRT SRlciï, cR a r ïï 
a r . 1 0 r ÏÏPtïït TJchlcïï 3 % ÏÏFT 'ïïfcT SRlciï fïïRT ïïïïfciï cR ^iïRïïcïïft 3TïïïïFt 3 % ÏÏFT FTTcft fïïRT RfcT ïïfft | 
ïïïïct ÏÏR RïïcRFT, fr UT FRtïïtciï 3FfïïFt tïïPïï M SRtciï ïï. 
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N = a n _ ^.1 O n ' 1 + a n ' 2 . 10 n ‘ 2 + ... + a r .10 r + .... + a^ . 10 1 + a 0 . 10° f \ n 3ÏcÊtTRsïTT 3RJ?T, 
M = a n ' 1 + a n . 2 + ... + a r + .... a^ + a 0 srIr ?r N cr M Trrêt cRlcr MchK^i cwddHi 
cl^lRcn jff^. SRfdtcT cf)f ? cf)?TT ? $cHldl cHI^ ^T^tcfRÏÏ g<sldHHIu|. 

15) HïïHf = HRTcfT x HHIIcf)K + êfïïÊt; cfT^t < ^TRlcf) ïTTcTT cTPR cfRñ. 

TFRTT, a 0 = 3 x q 0 + R 0 cr a 0 x 1 00 = 3 x + R 0 ; q 0 = g^ 1 

+ al = 3 x q^ + R^ cf a^ x 10 1 = 3 x q^ + R^ ; q^ = q: 

+ a 2 = 3 x q 2 + R 2 cT a 2 x 10 2 = 3 x q^ 2 + R 2 5 q 2 = q^^ 

+ 

+ a n_ 2 = 3xc ln-2 + R n-2 Er 

+ a n-2 = 3 x q n -2 + R n-2 ïra n-2 x10 n-2 = 3x<: l 1 n-2 + R n-2’ <: ln-2 = <: l 1 n-2 
+ a n _ -| = 3 x q n _ + R n _ -| ^q n _ -| x 10 n " 1 = 3^^ _ ^ + R n _ i ; q n - 1 = ^ 1 n - 1 



r=n-1 r=n-1 r=n-1 r=n-1 r=n-1 r=n-1 

L a r = 3 L q r + L R r ^ £ arx10 r =3 £ qV + L R r 
r=0 r=0 r=0 r=0 r=o r=o 



r = n - 1 r = n - 1 

M = Ea r cfN=L a r x 10 r M ^ N ^ 3 %^HT^^ïïRtm^t^nïï^r 
r = o r = o 



r =n -1 

D Rr cfT 3 % +TPJH vRRRt cncR. 
r = o 

vidl^UM^- : TFRIT N = 1 2345 cf RTTgè M = 1 + 2 + 3 + 4 + 5 = 15 
3TKTTN = 10000 + 2000 + 300 + 40 + 5 

= (3 x 3333 + 1) + (3 x 666 + 2) + (3 x 100 + 0) + (3 x 13 + 1) + (3 x 1 + 2) 
= 3 (3333 + 666 + 100 + 13 + 1) + (1 + 2 + 0 + 1 + 2) 

= 3 (4113) + (6) 

= 3x4115 + 0 



M = 15=3x5+0 



cTTW 7PTFT = 0 M cf N 3TFTT 3 % *TÏÏT ^Tmt. 
3TFTT TFFJcT RCcTT 3T^cT ! 




I 







16) TFMT, Dfïïcïï1u|dlt)T^3T<ïï3nt*-$u|JH De (0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9)<TD x 1 0 n cff ^léll 'H^d 
3HHdHI4l Rfïïïf Tarrfïïcfi fïïïïRT 3Tït ^^RÏÏT ne WcRDïïDx10 n ÏÏRT 3 # WlcT 3TTRÏÏ ïïT# TTÏÏFT 
\3RrT | Binomeal Rl^idlA frïïg ïïTRcïï fftcT. 3T% - 

TÏÏTÏÏT, ÏÏRÏÏ = ïïïïïïcfT X ÏÏFÏÏCÏÏR + ïïïïïït +ÏÏÏÏÏÏT TpTJÏÏR 

D = 3 Q + R ; Q e W, R e (0, 1,2) (1) 

.-. n e w 3RfcT cR D x 1 0 n = 1 0 n (3Q + R) = 3xQx10 n + Rx10 n 
.-. D x 10 n = 3 x Q x 10 n + R (1 + 9) n 

= 3 x Q x 10 n + R ( 1 + ^ x 9 + n C 2 x 9 2 + ... + 9 n ) 

= 3xQx10 n + R + R {% x 9 + n C 2 x 9 2 + .... + 9 n ) 

= 3xQ’x10 n + R + 9R (% + n c 2 x 9 + + 9 n1 ) (2) 

(1 ) ïï (2) cRôïï D ïï D X 1 0 n ÏÏFÏÏ 3 % *TÏÏTcf 3RFÏÏ ïïïïïïf Tïïïïïï Tïïfè t f^- 

1 7) 3ÏÏUR#f TJcïï TïïïïR ÏÏ^T. 

10° = 1 = 3x0 + 1 
10 1 = 10 = 3x3 + 1 
10 2 = 100 = 3x 33 + 1 
10 3 = 1000 = 3 x333 + 1 



10 n = 1000 .... (n ?£^) = 3 x 333 ... (n ^c5T3) + 1 
.-. D = 3Q + R SïïfcT ?R D x 1 0 n =(3Q + R)x10 n 

= 3Q x 10 n + R x 10 n 

= 3Q x 1 0 n + R (3 x 333 (n ^ôïï 3) + 1 ) 

= 3Q x 10 n + R x 3 x 333 ....(n ^ôïï 3) + R 
= 3 x Q' + R vQ = (Q x 1 0 n + R x 33 ... (n ^cJïï 3) 
.-. D cf D X 1 0 n ïïïïïï 3 % ÏÏÏÏTcT 3TTÏÏÏÏ WÏÏTf ïïf# TÏÏTÏÏT 3ïïïïè t ftïïg. 

18) TT | T?l t ïl'!H'!sill fïïKïï Concept of congruence in integers TRïïft - 
N = a 0 + a-f. 10 + a 2 . 10 2 + .... + a K _ v 10 K ' 1 ; o < ai < 10 
M = cIq + 3-j + _ -j 

v 10 = 1 (mod 3) 
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3q + ci-| .10 + a 2 ■ 1 0 2 + — + a^_-| ■ 1 0 k 1 — 3 q + â-| + a 2 + — + a^_-| (mod 3) 

i.e. N = M (mod.3) .-. If 3 | N or m then 3 | M or N respectively & If 3 | N or M than 3 | M or N 
respectively. 

1 9) 1 ) N SRÏÏJïïfïï> TRiïïT 3RJÏÏ frTEÏÏT STcïïHf Mfcï M 3iïft. 3TRÏÏ (1 ) M ciï 3 % ÏÏÏÏT ^TRT 3RtcT ïïïï N 
cTTf) 3 % ÏÏFT uïïcft. 2) M cTT 3 % ÏÏFT ^TRT ïïTlcT cR N ciïff 3 % ÏÏÏÏT ^TRT ïïff). 3) N cTT 3 %ÏÏFT^TRT 
3RtcT cR M ciïft 3 % ÏÏFT ^ïïRTT ïï 4) N cTT 3 % ÏÏÏÏT ^TRT ïïttcT cR M ciïft 3 % ÏÏÏÏT ^TRT ïïïïft. ÏÏT ïïRft 
fïïïïïïïlïït Rlc^dl TJcfïïïï ^cSt HRrat 3RtcT cR ïïteTT 3RRTÏÏ 3RtcT <ïïiï 3T9RRT ïïfft. 

2) ÏÏRT5T ^TJTÏÏ iï^T. cRfcT ïïlïïft fïïRFf fïïïïWlïï TTRT 3ïïfïï 3Rtt 3ïïïïñ5t. miï ! miï ft fïïctt ÏÏRïïfSRR 

Rfc^dl. T#ÏÏRT Rlc^dl fr dlRhch SRiïïït cTFTct. ïït ^lïït ïïïï è ÏÏRRÏÏ ! 

3) TTÏÏÏÏT N ïïïïtcT 3Rfïïïït ÏÏRÏÏ n 3ïïf. ïïïï N ïïïïtcT TTïïtcT ïïTïïRRSïïT 3RR 3T9JR 3TTJÏÏ Rïïïït ÏÏSïïfïïïïT 

fïïïïRT, cfr 3RR ^jfïïlcf 1 0 n 1 3RTcT. ïïïïtïï ^SRÏÏ SRfïïïït ÏÏSïïRrïï fïïïïRT cft 3RR Tjfuict 1 0 n “ 2 3RtcT (?T 
ïïTïïtïïïï|ïï cJTRT 3Rf> ïï cïïTïïftcïï cffRiïcïïft 3Rf> ?JïïT 3TTJ ïï^cT) RÏÏÏÏ^ÏÏT SRfïïïït ïï3ïïfïïcR fïïïïRT cft 3Rf> 
ïïfuTct 1 0 n “ 2 3TïïtcT 3Tè iïRcïï cfRcïï TRltcT ?tcRïïT, TRfRSÏÏÏÏïïT 3Rf> ! Rïïïït ÏÏÏÏTfïïcR fïïïïRT cft 3Rf> 

^jfuict 1 0° ^UR^ïï cft 3Rf> JjfuT^T 1 ïït 3RR ïïcfftïï 3Rtcf. 

4) 3TRÏÏ, ïïlïïtïïïïlïï ïïRïïtcïïè Rïï TRs^dtcf 3Rf> a^ , a 2 , a 3 , .... 3RTcftcT cR TRfRïïTïïïïT 3Rf> a n 3RtcT SïïfuT 
c<MI*Joô cft ïïRsïïT fïïïïcïïfïïcT ïïcRïïïïcT |JcslclHH|ul 3rttcT. 

N = a^.10 11 1 + a 2 .10 n “ 2 + a 3 .10 n “ 3 + ... + a x .10 n “ x + + a n . .1 0 1 + a n .10° snfuT 

M = a-| + a 2 + a 3 + — + a x + — + a n -j + a n 3T2ffcT a-| ^ 0 ; 0 a x ^ 9 

5) 3ÏÏÏÏT, TÏÏRÏÏT a x ^T cfttuRïïfr 3Tcf> 3TTJÏÏ cïïTTf 3 % ÏÏTÏÏct 3TTRÏÏ ÏÏTÏÏRRR b cf ÏÏRiït r 3ïït- 3Tïïfïï r € 

{ o, 1 , 2 } .-. ax = 3b + r 

6) 3TTcïï, 10° = 3x0 + 1; 10 1 =3x3 + 1; 10 2 = 3 x 33 + 1 ; 10 3 = 3 x 333 + 1 ; 10 4 = 3 x 3333 + 
1 ; 3Rt iïRcïï iïRcïï 1 0 n “ 1 = 3 x 333 .... (n feT3) + 1 

7) 3TRÏÏ cRtcf 5) ïï 6) cRFf a x x 1 0 n “ x = (3b + r) x 1 0 n “ x 

= 3b x 10 n “ x + rx 10 n “ x 
= 3b x 1 0 n “ x + (3 x 333 .... (n - x) for + 1 ) 

= 3b x 1 0 n “ x + 3r x 333 .... (n - x) ^rr + r 
= 3 (b x 1 0 n “ x + r x 333 ... (n - x) ^ôïï + r 
= 3.C + r .... c ?ïï TjyifcR 

8) +5URRT a x fïï cffiïiïcïï^t 3Rf> ïï ax X 1 0 ÏÏT 'juf ÏÏRT ïïiïïr Hci)4t) 3 % ïïTïïcI 3RRÏÏ ïïiïïït r ^RRtïï 'TTÏÏTÏÏ' 



9) ÏÏRRñïï 3RT ^UTcïï tt^cT $t, N ïï M ïïiïïT 3 % ÏÏIÏÏcïïRT ïïïïRRt ïïRïït TTÏÏTïï 3RRÏ. 




10) 3TRTT f\ TFTFT cTFïïT ?]^T fen 3T?jm 31'HU|c|>bH M cT N ciï 3 % WT mRf fïïRT ïï mRf 3$cT. 
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11) i||c|>toH M cTN^Tchlun^ k*cbldl 3%WT^Tü3T^crf^KrT^cTcR^H-A||cll^ 3 % ÏÏÏÏT mTïït fïïRT mRT 
^rrfr, sFpïï^. ' ' f Rïïgf ftô. 

20) '«ÏU<JH cR ïïfïï' FT^t qt ^ ïï?ïï fèciï ffcïï. c±l Idld *Jcf> ï^vRT cfRFT v4dv{£l fècf 3ïïf . 

go+a TTFT : B ïïïjïï mïïiïrè T|cf> q^oô ïïïïfcRyiï ïïlc^H ABCD cïïT «ni^AB, BC cT cf>of BD ïTRT SFpfïït P, 
R cf Q fiï^ïï è^ct, cR fïïT£ cfRT BP x BA + BR x BC = BQ x BD 

ÏÏST : #r. ABCD TFTRRgR #T. 3RJÏÏ B ïï^jïï ïïïïiïrè TJcfï cfôfcS AB, BC ïï BD ÏÏFÏÏ 3FJ. P, R <T Q ïï^ è^cT. 
A-P-B, B-Q-D, B-R-C 

TTTï-ïT : BP x BA + BR x BC = BCP x BD 

ïïïïïïT : PQ, QR ïï PR rWt. 

Rlc^dl : 1) ZPBQ = ZABD *.* t^ïïïïïï ïïfpïïïïr ftïï ïïït. 

2) ZPBQ = ZQRP T^cfïïïï cfRTRT STRRfcTfeïï cfR 
.-.3) ZABD = ZQRP •.• fïïETR 1 ) «r 2) cRFT 

4) ZADB = ZDBC V ôJôïfFT crRT cMHléldl ^ÏÏRÏÏÏÏ 

5) ZDBC = ZQBR T^fïïïï ïïfpïïïïT ïïtïï ïïlt. 

6) ZQBR = ZQPR F^ïïïï cjRïïïï Sïïd^fdRsld ïïtFT 
.-.7) ZADB = ZQPR V fïïETR 4), 5) ïï 6) 

8) A ABD ~ A QRP V fïïETR 3), 7) cffTcffr cfvïïTéf 

AB BD AD „ 

.-.9) = = = x TÏÏRÏÏ .-. ïï.fïï.ïï.cïï. mFT 8 

QR RP QP 

1 0) .-. QR = AB / x ïï RP = BD/x ïï QP = AD/x .-. fïï.9 cRFT 

11) QP = AD/x = BC/x AD = BC TÏÏTRR ^.^r.^cïïRf.ïïT. 

12) PQ.BR + PB x QR = BQ.PR .-. €fT. PQRB 

Bc AB bD 

13) . BR + PB. = BQ. .-. fïï. 10), 11), 12) cRïïT 

X XX 

14) BC.BR + PB.AB = BQ.BD .-.fïï13)Xx 

15) BP.BA + BR.BC = BQ.BD .-. fïï. 14 
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'•ifùia S? 3imc; : 3ic|> 23, 24, ïïlïï 30 tR ÏÏ^T. 

5T9ÏÏ B : ÏÏST A ABC ïït AB = AC, B-D-C, Z BAD = 20°, AD = AE, A-E-C 
ïïTT^ : Z CDE # TPT ïïïïïïff. 

Rlc£dl : 1 ) TFFïïT CDE = X° 

2) Z B = Z C AB = AC (ïïST) 

3) Z ADE = Z AED .-. AD = AE (<TST) 

4) ^ïïïcilèlchHl^l ïï#ITÏÏïïTR 
ZAED = Zc + x 
Z ADC = Z B + 20° 

(5)fïïïïïïï(2) (3) (4) cRôïï 2x = 20° (6)x = 10° 

ïïfùld T5ÏÏ 3TFTC : 3Tïï> 23, 24, ÏÏFT 33 ÏT9ïï C 

mRHc^ : a 3 + b 3 + c 3 - 3abc = (a + b + c) (a 2 + b 2 + c 2 - ab - bc - ca) 
WT ïïTa + b + c = 0ïïTa 3 + b 3 + c 3 -3 abc = 0 
.-. a 3 + b 3 + c 3 = 3 abc = 3x4 = 12 
.-. (abc = 4 ïïst) 




ïï?ïï E) 




#. ABCD cïïïïïïRJAB, BC, CD <T DA ÏÏT I 3HHclc4l 
cl^oôKH 3T^RT P, Q, R ïï S fïï^TT Tïï?f 4>v{dld. cRfcSïïTf 
f^FHïï = r = 9 #Tf. #. ABCD # ïïfïïfïïïïf = 56 #Tf. 

A (# ABCD) = ? è Sïïfïïùf. 

1 ) T<T?Râ#wr ïi#ïïcrôïï 

AP = AS (= a ïïïïïït), BP = BQ (= b TïïïïïïT) 

CQ = CR (= C TTïïïït); DR = DS (= d ïïïïïït) 

IP, IQ, IR, IS STJ AB, BC, CD, DA 



ïïRTciïïsn^T. 

3) A (# ABCD) = A (#. APIS) + A (#.BQIP) + A (# CRIQ) + A (# DSIR) 

4) 3 ÏÏTfcT ÏÏÏÏEÏÏT ïïïïj^ ïïRft #ïïfïï ïïïïïï ïïïïïïïï^ 3ÏÏ^T- 

A (# ABCD) = 2 (A (A IAS + A (A IDS) + A(A IBQ) + A ( A ICQ) ] 



^l 17 ! 



689/4 ïïTfeïï. 1 5 ÏÏST vy^c/j/v) wlwiiicl y ù)37 





ar dr br cr 

= 2 ( ^ + 2 + 2 2 ) = r ( a + b + c + d) 

= 9 x 56/2 = 9 x 28 = 252 #M. 



cRq*iï (Hl^cJlff 2010) 



1 . 

2 . 



3. 



A ABC Z ABC = 120°, AC = 6, BC = 2 Z ACB iïT 
fïïïïiïciï AB ciï D ïï# èiïcft. (A - D - B). CD # f#iïü ?fiïn. 

sMRtAII 3f|cf>d)d ZA = ZB = 1 20°, 

EA = AB = BC = 2 
CD = DE = 4 

cR ABCDE iïT iïiïciïN# ? 

5^ TiïlcRïïT Sfl^dld iïRiïfiïciïiïTiïnfr 1 cT 2000 iïïfdWT TRsiïf# 
A ïïïïR^cïï 3TT%. 



D 




iïf^cfr 3T)c5 cjJloôdl, cRtcT TRs## <NrRT TïïIcRÏÏT sflcStcR A iïiïfiïciï Siï^. 
fd+|U|MI 9tïïïï c|f|U|d) TRsiïT 3#cT ? 

T3tR (cHf^dHI pôSTRRRÏÏT JJU| |cbKl^i| I jpRTcT fcTjïï. 

1 2 3 4 5 

3 5 7 9 

8 12 16 

20 28 

48 



4. jïR a , iï p t ax 2 + 2bx + C = 0 Tiïï T3cf># 3RmfcT cR 



i) , -p— iïT 3<Wñ 3Rïïiïrè TTiïfiïRR fcllïï. 

ii) a + “p - 3ïïf&T (3 + ~^~ ^cïïcft SRÏÏiïïf TTïïfcfRR fcTjïï. 

iii) a 2 , (3 2 \3cf>cff SRïïiïTf TïïflcfRR fcTjïï. 

5. (1 + x) n tïïT RlT-dKldld 3 sbïïlïïd ïïïï# 'H^JU|cf> 20, 35, 42 3HHd)d cR n = ? 

6. ax 2 + bx + C = 0 ÏÏT cïïïïïHlcfRUlKill T3cf>cfr TÏÏTR 3RÏÏJÏÏRÏÏ## 3Tïï cTÏÏR ÏÏRT. 





(^TFtcrrcï 2010 ) 

(3PP25, ^ 19 cT20 ) 



m oa (3iï<>i-><: ci 3iract. 2009) 

«fr.cTPT.^r.^Tïïtè* 



A) TFïïïiï #T W ÏÏRsZiï IJcfKlï ïïSTFRiï 3icf) b cT ^ïïf) T2TFMT Sïïfj a 



.-. TRÏÏTT = 10a + b 
ïïRièôiï 3 % WT ^Tïïfr. 

.-. 10a + b = 3c (c ïFïïjïïfcfj) 

.-. 9a + a + b = 3c 
.-. a + b = 3c - 9a 
.-. a + b = 3 (c - 3a) 
cKcj, (c - 3a) ïFFJpTfcïï ffïïT cfTRUT c > 3a 
.-. (c - 3a) ciï 3 % WT jïTïïfr. 

.•. (a + b) ciï 3 % 'iïFT ^Tïïfr. 

B) 1 . A ABC *ïï*r AB = AC 

.-. TFïïiïT Z B = Z C = b° 

2. A ADE ïïï-ïf AD = AE 
.-. ïïFïïiïT Z ADE = Z AED = y° 

3. ïïFïïïïT Z EDC = x° 

4. A ADB 

x + y = b + 20 [ A 'ciï ciï^ïïffFT ^yJTEFf ] (1 ) 

5. AEDCïï^y = b + x [ A WTiïT^ïïffET ] 

6. x + b + x = b + 20 -^ [ tftM y = b 

2x = 20° 

.-. x = 10° 

.-. m Z EDC = 10° 



A 




xè^T] 




19'ZKgT, HH), 4)<b, fiFFSt, 9^44 





C) a 3 + b 3 + c 3 - 3abc = (a + b + c) (a 2 + b 2 + c 2 - ab - bc - ca) 
'rôj, a + b + c = 0 

a 3 + b 3 + c 3 - 3abc = 0 



E) 



a 3 + b 3 + c 3 = 3 abc 

= 3x4 — > (abc = 4 è^T 



= 12 \3tR 




1 . O ïfcsft 

AB cRfêjrrat M ra^dlcH wflfeï 
.-. OMIAB 

.-. A ( A OAB)= x OM x AB (OM f5P^ïT 

=~ x r x AB (r = (fèr^iïï *TFj) 

2. ABCD ïïïïïn^têrF^O wfltcfïï ^t?T 



.-. A ( ABCD) =yxrx ABCD MRiPld l 
1 

= x 4.5 x 56 
= 126 (*f.qt.) 2 \3rR 



Geometry, which is the only science that it hath pleased God hitherto bestow on mankind. 

- Thomas Hobbs 



Equations are just the boring part of mathematics. I attempt to see things in terms of 
Geometry. 




I» 



- Stephen Hawkings 




II 



fèfèïïRtiï 20 



2010 ) 

(sfcp 25, ^ 20 è 27 ) 



^raiten fèfèa n®nM) 3ira9?roni 

(lolclrl CtlCcimcp g oiliJlrl fâMPI Urflirl, glâgol glaiccuc 3frn3 5TRIrTFr, cfôIcTtï - 560012 ) 



1 . fwr-5I%9T : wra T fïïSTRiïïciï 1 00 TRfèfè 87, iJlfèfè 75, ïïfèiïiïcT 92 Siïfèï ?iïT5T fèïïïïTïï 82 ÏÏW 
IhoôIcI cR cïïM ÏÏT ÏÏR fèïïïïtôïïf ïïïïïïfïïfèr TRRRf JJR 



87 + 75 + 92 + 82 



336 



= 84 



(1) 



3RIcïïT# SiïïïUT ^ïïïïT. ïïïïRRT ïïïïôRÏÏTïïT f[ ÏÏTgïï ïïïïfïïT ^ïïïït ïïfèfïïcT 3ïï| cfè cïïiïT ïïïïff ïïïïfè fèlïïRÏÏT- 

TJïïïï ïïïïfïïfcT 40 fïïSÏÏ3.i|fè+) iïfètïïiïïït ïïïït ïïRiïfT ïïT ïïïï Tfè ïïfèïïTTïïiïïr <fèfèiï ïïïïñïï Riï fèfèfciï 40 % ÏÏTïïfè ïït 
ôïïT cHlïdïd fïïïïraïïfïïl ïïRTTRf ïïïïf fèoôUlR | 3FTïïf TW SRIcïïM 3ÏÏÏÏÏÏ ÏÏFïïft. ÏÏR Tiïfïï fè+|U|ï TRRRf 
ïïïïïïUÏÏTïïf fèïï fiïT ïïfèïï 3ïït «Tïï ? ïïïïT^ÏÏÏÏTsf, TRïïRiï 'H^lcffd ÏÏRRtM TRRRf TTcïïïï ïïïïïï 3iït, fèïïiï Tfèïïfè 
ïïTjFT RcïïiïRFT TïïiïTHT RôïïRÏÏT fèRfèRiïôïïT ÏÏFTiïT fèRfèRiïôïïT cfïïfè TïïiïT sMcT cR ôïïT ïïTjFTTiïT TRRRÏ ôfiï 
ïïiïïï SRlcïï | 5TST ÏÏJTcïïTfè Siïtïï ïïiïT ïï7|U||dl^ï ïïRI#tf ?Tïïiï 3TTRÏÏTfè ïïïïïïïï ÏÏT^t. ÏÏT ïï 3T?iï iïïïïïRÏÏT ?ÔR 
iï^TTiïfèf TRRRf ïïiï^°ÏÏTïïf ïïffèiïff iïTgïï ïïTRTïïf ^ïï iïiïRJïï ïïiïRÏÏTiïT ÏÏT ctRTïïT ïït?T 3iït- 

2. ïïïïT^RT 1 : sn^iïff 1 ïïïfè ïïiïïïfèclciï 100 ïït.ïït. ïïR);3RIclciï ABCD ?T ïïffèïï ÏÏJiï. TRT cT^FT?ff fiïf A 
iïRJÏÏ Siïiïciï iïïïRT ïïR^ 3iïfèT iïïïïï AB, ïïcR BC, ïïïï CA ïï ?tïïïït DA ÏÏT ïïRJcRFT ïïTïïFT 

A iïT?ït iïïïïï ffè. ôffïïT tïï AB ïïiïTJïïïï fïïHÏdldl 400 ïït.ïït., BC ïïiï iïfèfïïïïfè 300 ïïï.ïït , CD A i |D 

CR ÏÏÏÏ fïïfïïciïciï 200 ïïf.ïït., Siïfèï DA cR iïïïtïïT fïïïïfïïTciï 1 00 tf.ïït. 3iït- TR A iïRJïï Tjïïïï 

tfïïFT ABCD ^fèïïRÏÏT iïRfïïT ïïRJRÔïï i+b+dl RF3FT iïïïïï A iïT?ff fèraRÏÏT iïïïRTRffcïï TÏÏT B 

fïïfïïïïïïRRRttïïfèKÏt ? (ïïT iïcJKHId d+d>!Ï ïïlcjïï ^ldcï 3Idïïc||cid dltd, d+dïïl ïïHUAJI^ 31 1 

gnfïïT tiï ïïRf tfèr srrïïM fèrTcT snt.) 

3ïïiïcïïl%iïfïïf (1 ) TTRïïtf tfcT ïïiïRFT 



400 + 300 + 200 + 100 



1000 



250 ïïf.ïït. /fiïïïtïï 



( 2 ) 



4 4 

3RÏÏ fiïfïïT ïïRRRf tïï 3RTcïïfè ïïtïïRR ïïiiïdld. iïR 3TRÏÏ tïïTïïf iïcFJïï cïïl+ïïl ïïTRñïï TRRRf tïï ïïïïSciï 
cR ïïïïïï ïïTR fïïôsè t ÏÏT^ÏÏT. tïïTïïf iïcFJcT cïïl+ïïl 3ïït : 

. ïïtldclcl 3TcR . . 

tïï = x ~ (3) 



<t 3TcR ïïïïïïuïïRT cïïFïïiïRT tô5 
ÏÏT dïïl^undld fiïfè ïïiidclcl iï^ïï 3TcR = AB + BC + CD + DA 

= 400 ïïï.iït. 



|fèt| 



ÏÏTÏÏ : ïïïï.cjcfiïïï, iïïïT HglfiiK RïïT, iïïïTïïfè ?lfèdc|oô, cfèïïpjï - 41 601 2. 





3TÏÏ7T AB t 1 00 TÏ.ïïf. t 3T?R 400 ^T.rY. ÏÏT èïïFf ïïïïïïuïïRT 

1 1 



100 



1 



ciJWMRIul BC, CD, cT DA cRÏcT MTTTRTT SFJïïïïf 



400 4 

cT 1 fipfecTPÏcT. 



fÏRte cTFtcT. 



#RTTcRfcT HciKiKi giffcTT elMlcloll T^ïïiïècS - 



1 1 , 25 ntn 

+ + +1 = FFTTc 

3 2 12 



.-. ^ïfcji tttrttT 4ïï = 



400 

25/12 



= 192 Tfïïïf./fïïïïtïï (4) 



(4) R#RTTTRïJcT^c^|^^HK4ïï^3TTt4^U]RèïlWcT4TkT3TTt. WTÏÏ (2) ïï (4) FïflcT \JcRTcT 
d+Nd ÏÏTÏÏFJ^ ? TTT^fRcTW TRRRÏ TJR, TRTTRr ÜKTIdf cTFRcïcfr ( 1 ) FïflcT %T (ïïTgïï) FT ïïïïFRWiïTÏcr 

qfïïf+amÏTr ctfi; ïïrf d+i41. ift ïït f ïït mtmt ïïïïTrRUTRnèf trttrï cTjwuti i4ï cTrfuraï ïïtïïf ctfj; 
3RfcT ?è31NU|cT,|^ 4cx!>Hd\{ïïl^d.^ïïMl400, 300, 200 <T 1 00 FT 4)J|j^i|| li<£U| 4 fïïHdïdï TH\{Kh 4Ï 3TlïïcA|ldl 
^ïïf 3TTr?. FT FFïTFT RTdT RTdT Riï FR TRFlfcR STFTRfcT ^ïïfcT STÏÏFlïïte ôTSTTcT ècJÏÏT : 



192 



.(5) 



400 



+ 



300 



+ 



200 



+ 



100 



\RTTïïf TRRRf jïcjï 3TTè RF TRFTT 3TTfuT RTraf T|^ïïiï TRÏTTT 4 TJïïèïï FFRFT (5) Fï-è pHoôiclcl vJtK (4) FETfcT 
T3rRT?TÏ ctcffcTcT Rôsè Fïïè dd+H èlcoüld F FTTcT Fïïè t FTFTïïè ! 

3. \JdigKU| 2 : TJïïïï èffRRTTT ÏÏTÏÏ^ÏÏTÏÏRJiï èFRÏÏRÏÏÏÏR ïïfcTRè UTIWRiïèf 4 fiïT.ïïf. STcRRiïèf 1 fclFïï ïcld 
cTFTt. RTFT HÏdl+ï F RTFT ïï+Rïïè èïïèïï 3TcR \3cRFT 4ui|WI iïïïdfïïT ÏÏÏÏRT (èfïïRiïïïïïT è èfïïR-ÏÏTÏÏÏÏT) 6 
fïïT.ïïf. ïïTTSÏ 1 fclcR èèlcT cTFRFT ïïïïT ïïRcïï tcff. cR èfïïR-ÏÏTÏÏÏÏT è èfïïRiïTÏÏT SiïfuT ïïïïcT #ÏÏFÏÏ9ÏÏ è 
èfïïRÏÏTÏÏÏÏT ?T Tïïjuf ÏÏÏÏRT TRRRÏ fïïñTÏ fïïT.ïïf . ïïfïï fclcR ïïTFT ÏÏRT ïïRcïï 4#T ? (ïïïïcTcïïïïT \3cTR 3RTêïïTè 
cfïïTf èïïtcFFè ÜdHNI ÏÏÏÏRT ^ÏFT §Tïïñff t 3ÏÏÏÏUT TFRJ ?TïïTcff.) 

UTFcTFÏÏ 4 fïïj.ïïf./fclcR SïïfuT ècTFÏÏ ïïfcT fclcR 6 fïïT.ïïf. ÏÏT ïïfïï ïïïï ïïRïïfïïRFÏÏT TRsïïTïïf TTRRRÏ ^ïïf 3ïït- 
(1 ) ïïïïfcT ïïïïTRcïïT ^ïïiïè 



4 + 6 

— - — = 5 fïïT.ïïf . /fcTcR 



( 6 ) 



| \FR fïï^cT. t ïïcR ïïfïïT ïïïï 3RTFÏÏ t ^TRJÏÏ OuiJKHIdf ÏÏ^T FïïRT ^cïïjdïïuï fïïïïR ïïRñïïT. cïïl^FR 



ïïïdRè ÏÏ)|dclcl 3TcR (fïï>.ïïf. ïï^è) 
è 3TcR ïïïïïïïïïïRT Tïïïïf ïïïïclcT èïïlcT (fcTdïïïït-è) 



( 7 ) 



t TJïï ïïFRTt cTFfcT. 




II 

dddUïïl ïï vFNdUïïl ïïïïHTtè 3TcR TTR# 3RTêïïFt ïïïïTrRÏÏFÏÏT fcTïTFTRT 'HiPïdcl 3TT^. 3RR 

(*rRRf #TR-ÏÏRT 2 TT è ^KHiaiï, 3T3TÏÏT ^RÏÏT 8 TT cf èfrRÏÏTÏÏÏÏT) X fïïT.ïïT. SHHeüÑ ÏÏFjïïT (ïïRR diHeülA ft 

X 

Hlfèdl ÏÏ^TRÏÏT fïïïTRFT idèldl ïïïff). RTdTïïT ïïfcTfelcR 4 fïïT.ïïf. RFT SRIêïïFf, RTdFTRÏÏT X fïïT.ïïf. TTRf— 

x 

felcR rfïïfêT êTFÏÏÏÏR. RTRlïïïïïïff ïïcRcTRT — felcR rfïïtcT cTFtcT. ( 7 ) ïïïïRôïï 



TRRRf ïïïï — 



2x 



(t) + (t) = (t) + (t) = f 



24 

5 



= 4.8 fïïT.ïïf/felcR (8) 



(6) ïï (8) ÏÏT #T RcRTcftêT fïïïïèïïT ïïfïï RFRôcRïïJf fïïïïR ïïRT. (2) ïï ( 4 ) ÏÏT ÏÏÏÏT^ÏÏÏÏ 1 ïïïïfêT RcRTcT 
cïïïïRTcT 3TRRcff ïïèïï vHdl^ul 2 ïï«tft ?ITct 3ïït- (5) ïïïïïïfïï ïïïïf^ïïïï 2 ïï^^ff 3H lcioioteil I 




( 9 ) 



ÏÏT 4 ïï 6 ÏÏT ïïïïl^ïïïï 2 ïïïïfêT TJÏÏêREI ïïrf|cffcR STRlrfïïcT STRfjèïïfitïïïïè ÏÏRcfjTïfrf t-TTFT RT. 



4. vfïïl^UI 3 : (dïïl^UI 2ïï2rfïï£ïïMI ïïïïcïïïïïïfïït cTÏÏRrfjcrf 3Trft) : X fïïj.ïït. t 3HR TRfjÏÏT (^FR- 

ÏÏRT2TT è ^FRÏÏT2TT) ÏÏTrfïïT fïïj.ïïf.RTBt 6 felcR rf^fêT ÏÏÏÏRFT ïï fTFÏÏT rfcôt rfïï 3TcR (ïïrfRÏÏTÏÏT è ïïrfR- 
ÏÏRTÏÏT) ïïïï fïïj.ïït.ïïlïït 4 felcR rfdleMI ïïïïïïtïï ïïjïïñïï ïïïïïïof cR ïïHt rfcSïïT ÏÏÏÏTÏÏ fïïcôïï ïïc^fj fïïj.ïïf.ïïTïït 
ïïRRRf rfïïtcT fïïjcff cTFlcT ? 



ïïcR : ÏÏïïïïRïïT rfcSt X fïïj.ïït.ïïlïït ÏÏPRefef rfïïfêT = 6x felcR 
ïïïïïïfRTT rfcôt X fïïj.ïït.ïïlïït cTFTctct' rfïïTêT = 4x fcTcR 
TRTRT = 2x fïïj.ïït. 



.-. ïïfïï fïïj.ïït.ïïlïït TRRRf rfïïlcTïïT Rïï 



ÏÏTÏÏïïM T^UT rfïïfêf 



ïïjfïïelef T^ïï 3TcR 



(6x + 4x) felcR 
2x fïïj.ïïf. 



= 5 felcR ïïfïï fïïj.ïïf. 



( 10 ) 



ÏÏT ïïïïf^ïïWfïï ( 1 0 ) ïïïit fïïarfetef ÏÏÏÏÏÏ ( 1 ) ïïï-ït ïïPRef 3TT% STT TRfjRRTT TRRrH TjïïT ïïFRôïï fïïcScf. ïïïïf^ïïïï 
2 ïï 3 ïïï.rf frfoôlctcfl ïïH (srgjfjrf (8) ïï (10) fïïïïfïïRFSïïT Tjïïrfïït ÏÏTT fïïcSïïlïï ÏÏTÏÏT fïïïïR ïïj^ôïï èïïT. cïïTïïT 
vH^mt^ dcjctRd ïïTTñ 

5. jjïïj ïïïïtïï TRfjTïïrft ÏÏRTïïrft : 400, 300, 200 ïï 1 00 ÏÏT ïïR TRRTFÏÏT (2) ïï (5) ÏÏT ïïtïï TRfjRWT 3TRfjèïïtit 
3HMeïïl TRTR STT^cT. cHïï 4 ïï 5 ÏÏTïïtïï HH'iiïïi'cïïl (6) ïï (9) ÏÏT 3FpRf (2) ïï (5) ÏRfjRWfïï ïïlïï 3TRfjèïïtèt 
3TFRT ïïlf^eïïl Sïï^ïï. (2) ïï (6) ÏÏFÏÏT 3TRfjèïït#ôïïT ïïc^dtd ÏÏFÏÏ 3ïït- cïïT ïïHt ^ÏÏT TJïïRR 3ÏÏÏÏRfcT 
STT^cT è TjïïT TRfjïï 3ïït- (ïï^ïïTïït tfrfïï ÏÏTïïtef ïïRsïïlïït T^ïï ïïRsïïT | è TjïïT Sïï^.) ïïrfïï (6) ïï (9) ÏÏT 
3ïïïïjèïït#rf TJïï TRfjïï 3ïït- 





(1 ), (2) <T (6) ïïï Sïïïï^ïït^RT 3ÏÏWT 'TRRRt ïïïï^T' 3T% J^ïïïïcT 3ïïcfT Sïï^fïï. ÏÏW rïïT WRïït TTïïïïïïïït 
^Tïïtïï ÏÏÏÏÏÏ SRÏÏ ïïlfr | ^nïïUT ïïïïT^ïïïï 1 ïï 2 ïïNïïT TTïïïïfïï ïïtïï %ct Sïït- ÏÏT ïïïïT^ïïïïNïïT ÏÏÏÏRTÏÏT STgjïït (5) ïï 
(9) ÏÏT 3TI4)^ïïl^ ïïtïïT ïïïï^ tïïRT | 3TÏÏÏÏÏÏ HFIcH 3ïït- ^RJïï (5) <T (9) ÏÏT TJcïï TPïïïïRÏÏT TRÏÏTRtïï Sïïtïï. 



(I),(2)ïï( 
TRTTRt ^uidld. 



' '3TïïïïTfuïïffïïTrïïTRt' fïïTïï 'ïïtïïïïTïï' ^U|dld. (5) «T < 



cïïïïïïTRtnïï , x 2 , Xg, ...., x n ÏÏT n Rhïïd) SRTêïTRT Rïï^ ïïtïïïïïïT 



Xi + + 



+ x r 



.( 11 ) 



ïïT ^TFT 3 ïïfÔT ciiidl harmonic TRïïRt 
n 



1 1 1 

— + — + — + 



1 



.( 12 ) 



ÏÏT TJïïïït fïïôJifïïcfr RT+ 

6. ïïï-ïïïïïïT «T harmonic ^RRT^t ÏÏTEÏÏT cJÏÏRTcftcT ÏÏRcïï : vjdl 5 X<J| 1 ïï^ïf oxi<5)cf) 3ïïR (=100 tt.ïït.) 
t fïïïïfïïïïTô5ïïT rfôSt (AB, BC, CD, DA cRlcT fïïÏÏÏÏ ïïïïRT) fïïRfïïRT553TT +ïï% ïïïïïïcr rfef 3ïït- ïïïïT^Rtïï 2 ïïwf 
+T SïïTfïïïï) 3ÏÏR (^ÏÏRÏÏTSÏÏ ïï ^tïïRÏÏRTSÏÏ ÏÏÏÏÏÏTtcT 3ÏÏR x f+ïït.) fïïïïfïïRïïSÏÏT rfcSt (ïï^ïïTÏÏT, vfcKdHl) 
fïïRfïïRRSÏÏT rf^cT-cTÏÏRTRÏÏ ïïïïFl (ïïfïï fclcR 4 f+ïït., ïïfcT fclcR 6 fïïT.ïït.) ïïïïïïcl rfcT 3ïït- 3T9ÏÏ TPTÏÏRRÏÏ 
ïïfïïfRamtcT TRRRt <T)ldUA|RH|df harmonic TRRRt ïïFRcïïcT, cfïïRÏÏ 3T9ÏÏ rfôst ïïtïï TRRRt ïïrfïï SRTcïïïït 
3TÏÏÏÏÏÏ ^JcPJcTïïcJïï^ ÏÏ?T il'l •S<Jd TFFJïï tfdcl 3ïït- 

3 dl^U| 3 ïïtit TRRRt cRddHI èïïïïT fïïT.ïït. Sïï^ïï SïïfuT ÏÏT ïïïïkFFÏÏT TRïïtïï ÏÏT vidl^U||d ^t+t rfcïRÏÏ 
ÏÏÏÏRT (dddldl ïï ddvjdldl) TTÏÏFT 1+.+.ÏÏT (= X fïïT.ïït.ïïï) 3ïït- ÏÏT T3cfcT ddl^U||d 2 ïï«t TRRRt cfïïdUilRHIdï 

èïïfcT fcRT 3ïïtcT 3TTf&T dddlHHIdf ïï vkNdUHIdl ^l^looül fcRR ùjdlddl (3TÏÏÏÏ+ ïï -g- ) 

ÏÏÏÏR t)cïï rfcïï 3ïït- ^RIïï ddl^RUl 3 <T 2 ïïWf 3TÏÏÏÏ+ ÏÏ^ÏÏÏÏTÏÏ ïï harmonic TRRRt ïïRlïïT ïïïï^ +TTcT. 3TTcïï 3Rt 
TFRÏÏ ïït 3TÏÏÏÏÏÏ ^TRtcf)^ ïïtècRt ^ïïTcT 3RJÏÏ HldHI ïï ttïïTïïT 3TÏÏÏÏ+ ïïfcrfclcR 4 ïï ïïfcrfclcR 6 f+.+.ïï RÏÏ57 
?ÏÏTkT SïïttcT; SïïfuT RTdTÏÏT ïï +TRT ïïc+ïï rfcSt TFfïïT ÏÏTCïït (ïïïïïïïïT 1 2 fcïïR) rfïïtcïï ïïïïRcf 3Tft. cR HldHNI 
ÏÏÏÏRT ïïfïïfcfcR 4 fïïT.ïït.ïïïïRT 48 fïïT.ïït. ïï +TFTFÏÏ ÏÏÏÏRT ïïfcrfclcR 6 fïïT.ïït. 5ÏÏTRI 72 fïïT.ïït. ^Tf+T. (+TFÏÏ 
3TÏÏÏÏÏÏ cïïïïwr ïïïïrfrf <Rïïcfr 3RÏÏRTïït 9ÏÏÏÏFÏÏ 3ïït- ) ÏÏT RÏÏÏÏ+TFÏÏT ïïfïïïï TÏÏTRTFT «Wdclcl 3TcR = 48 + 

72 = 120 fïïT.ïït. ïï Tïïf+tct rfïïtcT = 24 fcTR. ^RJÏÏ TRRRt = 120/24 = 5 fïïïïtt ïïfcT fclcR, ^t 4 ïï 6 1 ÏÏWTFT 
3TTft. 3RÏÏ 3T+ ÏÏÏÏTÏRÏÏ 2 ïï 3 ÏÏEftcT ïï^ïïTTïïT ÏÏRÏÏ). 

ÏÏT fïï+Tïïïït cïïcïïrt | ^t TRRRt *jRJïï Ïïï-ÏÏÏÏTÏÏ +^T ÏÏÏÏRRRl 3ïïfuT harmonic TRRïïTT ^Rjïï ÏÏÏÏRRfïït 
ÏÏRRcT 3TÏÏÏÏÏÏ ïïRRñcïï SRTcf ïïlfl+. 
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7. 3nwta TJtlïT pRlooïïl U<bN*n ^RRRf : 



vdcil^Njul 4 : STôfRT cïïïïdff) HKHl<b iïiïTiï (^iïïïtiïwf) ^cSl<HMHIU) 3TTff. 



1 00, 1 50, 750, 2000, 3000, 5000, 1 1 000, 1 cfRïï, 2 cfRïï, 3 cfRïï, 5 clRïï 



cr cïïiè trrrT rtRtcr ^r?rfwl’ ? 

ÏÏT vicLMkül WlMt TRTTRt ïïïïiïUÏÏRÏÏiïf FtïFTR *-£U|èïï (1) ïïKiâïï J-£U|èïï (11) £ TJiï ôTFRc?TRT c¥f 



100 + 150+750+ 2000 + 3000 + 5000 + 11000 + 1 cTR^ + 2 cTM + 3 cTM + 5 cTM 

= 1 , 02,000 



3TTcTT ^HTT cïïïïdff) ïïïïHT 1 00 , 150, 750 3T9TT OTT^ cRTf 3Tït RTRT ïïfR ^HTpf cTFTcT. HT TRRTRTiï ^Tdïè HT 



TRRRt iïiïTiï cl^ 3Tfïïriïïtit ^>ïïc5 STfïïriïïtiït cfRUZTRTTSt feiï Hliï ïïfffiï cR ïiï ïï ^iïïï 3T5ÏÏ iïïïïï*<ïïT ïïïïRRÏ, 
cfïïfRRT 3TTfèïcf> ïïKT fïïTlfe OuifKTId) 9TTTFT, TTRHT 3TRTFT fRTRf +R3TT ïï 3THTRT iïiïTÏÏ«t clNvJcül RTcTTcT. 
3T3TT ïfcSt ifRir SRTRTcTT SRTcflcT, *ïRRt ^ÏÏT ïïïïHT ïïdldld dl+kUI ïïcïïKTId) è fïïTlflT èiïcf dldld, 
cin ïïdldld cTtcfïïïïT cHT fïïuïïïiïïl IÏÏ7RT WRT ^TÏÏciï ^ÏÏT SRlcT cR TRRRf TTR# M?iïcf> TrFH 3T#iï 3RTR7ciï 
fFfiï. Riï <-ld*iïcl è?TTiï iïgïiï iïïïfcT iï iïï-ITiï iïciïiï cfiïflT STiïiïT iï STliïcT JJcKR 3T?frcT fT2Tiït 3RTè. ciïiïjôfr ^JSÏÏiï 
iïfiïcTRiïT iïfdliïteiï iïciïiït^è Tiïf %?lldld cftcJTRiïT iïciïïïTiïf TRRRf iïTdfRTcffiïT fiïiïiïfiï cfRRRf SRTciï ïïïïiïT 
iïff. iïtiïiïTiï ïiïfïïiïiït TRRRf cRiï fwrfiï cfRôiï 3RiïRT iïRô ?iïf>è. iïWiïiïiï t iïTcpiï ^ïïiïRÏÏRTR# 3ïït- 
cK-cJdl JJ+>dc|ïïï.iï ?T cK-^dld RR ÏÏTÏÏFRè SRTcft. RiïiïïïiïRf iïciïiïRÏÏT TRKRRïïT iïfiïcffcT iïtiïiïTiï iïciïïïRÏÏT 
iïldiïlddl RhiïcT|cf»è Sffôcf RT?f. fiïiïfiïiïiïSÏÏT iïdlcfld dtïï>kïïl fiïfiïiï ïïïïTiïFRcRÏÏT iïT%iïfcRñiï TRRRf 
^UJiï iï3.ïïiïTiï iïiïiï iïiïè. ciï K1 1 dl 'iïtïïcp' iïRTTiïf 3TfUR#iïT RcTT fiïTRSÏÏT ïïïïïïiïiïf TRRRf ïïTRcff Hfè. 

fïïclcïïT TRsïïT cïïRÏÏT fïïiïiïRïïT ddcïïl (cjldcïïl) fïïïïT iïcRcïïT ïïïïiïf iïfSÏÏÏÏRT cïïldfd iïïïcïïT ïï+fldl (ïï 
fïïcfcïïT ïï+ïïiïïl TRsïïT TiïT 3RTcïïRT iïïïcïïT ïïtiï TRÏÏÏRÏÏT iï^ïïiïTiïfcTf) cïïT T# TTiïïïtïïT ïï*ïïïï> ^ïïcTfcT. ÏÏT 
cïïl^^TTK 

5,27, 87, 2, 13,38,47 

ÏÏT TRsïïlïïT ÏÏ3ÏÏÏÏT 3iït 27, ïïiïiïïï cïïT TRïïïT ïïTdcïïT ïïRiïf iïTScïïRT cff ÏÏRRff ^ffcT : 2, 5, 13, 27, 38, 47, 
87 ïï cïïldld iïïïfiïïïïïf TRsïïT 3iï^ 27. cïflïï 1 04, 28, 57, 23, 4, 1 8 ÏÏT TRsïïT (^ÏÏTïïf TRsïïT 6 TiïT 3iït) 
ddTcïïlïïTiïFfiïidcïïKT 104, 57, 28, 23, 18, 4 ff iïf^ fïï^ ïï Rïïiï iïïïcïïT ^ TRsïïT 28 ïï23 3RTcïïT%cïït^ 
iïï-ïïiïTiï 



TRRRf ^cf : 




. 3T3TTiïÏÏïïf 



28 + 23 
2 



= 25.5 ^ffcf ïï iïHjiï fdclcïïl 6 TRsïïfïïT iï^ïïïïT 25.5 ^ffcf. 



8. «Fïïiït ^RRRf (weighted average) : tjïïïï Tfr-sfcT ïïfsfïïf ïï^Tïïfïïf iïïïfsiï vjcfluï iTiïtcïïr fïïHT?ïïiïïT iïfïïRf 
fiïcSRFiïcf. cïïKTIdl iTFiïf, iïiïdf, iïf&Tiï, ffiï^RT, ^JiïfcT ïï ?TRiïT ÏÏT 6 fïïiïïïTiï ïïWNïïT iïiïfèiï fiïSSTcfè ÏÏR 





RMKId ^tïïcT iïldld. üldld ïïc^ïï) fWTRTT cfWNnT ÏÏTtstïï 1 00 Jjiï fècT iïldld. iïiï ÏTT TKstïïtcT 
TRTKhrrêt 5TR cTFlcr cHT S*étt T# fïïïïïïFt iïTFïï TTR# iïftt. ^fWr ÏÏFTFr ïïiïdtdl fcRTcT ÏÏ7FÏÏ 
STTJjT ifcf^TTT cT 'JJjftcT ïiï dl-1 fcFFTRT TTTFT ïï$cd STït- $fd5K-l|c*ii cjcl^d j|ïïiïtclT 2/3 ïïjjcïï 3ïït T 9TTÔ5T 
ftWclT $iliïMl TJcRfïï fïï*rf ÏÏJFÏÏ 3TT%. ïïfuRTTciï pFiïtw giïïï ÏÏJTcïï 3ïït- 

^fd^KH ïï ^jïïtcT ïïïït ÏÏJTcïï TTÏÏFT SKTcïïFT ÏÏT ïïtïï fïïïïïïïït ïï^cïï ÏÏRtiït 1 ÏÏT STïïïït ïïRïïcjïïT. cïïlciï cïïT 
fïïïïïïlïïT ïï^rïï-3Tïï) ^ujïïl. fdclcïïl ÏÏTf|cflïïT ïïlïïïï ïïRôïï ïïffeïï) 1 ^ÏÏT <J7FÏÏT 3TtôStcT ïïc^ïï) fïïïïïïTïïT ïï^cïï-3Tïï) 
ïïRïïfïïciï 3iït- 



cnfcccn 1 



fïïtlïï 


^iïiït 


iïiïïït 


iïfuid 


$fd£KH 


■^iïtd 


?IK-d 


ÏÏJTcïï-3Tïï) 


2/3 


2 


4/3 


1 


1 


1/3 



ffcr^KTFÏÏT ÏÏFTTt ÏTfM ïï^cïï 2/3 STïïcïïTrf fïïlTRïïfciï ffcT^RTTcT ïï ^jiïldld fïïcôlclcill JptïïT SIRtiït 1 % ïï 
tïïïïTïï fïïoôldcïïl ÏÏTTTtïïT 2/3 % j picïïKH cïïT fïïïïïïtïïT 3TrffaTïï ïï^cïï fïïcïïRTRïït ïï ïïrfïï ^ïïïï fïïïïïïFÏÏT 
ïïlïïïïtïï 3RtcT. «ïïT fïïUT2.ïïfïït ÏÏT TTTstïïtcT ïïtïïRtïïTïït SFrf cfrct STftïï cïïtïïT jJiïïïpTTiï cnïï°ÏÏKTTïït cïïtïït ïïjïïïït- 
ïïTïïFïïT ïïïïtstcT ïïïïtcT fïïïïïïTïï fïïïïrfïïclcïïT JJUTTïït %ïïKïïT ÏÏTïïïïtïït ïïRKTïït (= ÏÏT fïïïïïïTïï fïïcôfïïclcïïT JJUTTïït 
tïïrfïï/ 6) ïïïïïïtïïfïït ïïltt, ïïïïïïïï Tïïf fïïïïïïïït ïïjïcïï TTÏÏTïï ïïftt. ïïcftïï) fïïïïïïïït ïïjïcïï, ïïrf^ïïiïcT ÏÏJTcïï-STïïiït 
ïïRïïfïïcT 3iït- cïïTjè ïïc^ïï) fïïïïïïfcT fïïcSTctciïT JJUTFTT cïïT fïïïïïïTôïïT ïï^cïï-3Tïïiï% jpjïï fïïoôlclcïïl TKïïïtïït ôtftiï 
t|3)d cftciï ÏÏT ïït fïïïïïïtôïïT ïï^cïï-3TïïiïôïïT ÏÏFTcïïKT fïïôSüTFïïT \3cRKT ÏÏT fïïïïïïtïït ïïRïït -TRKRt «-^uidld. 
TTïïiïT 'ST' ÏÏTfïïliïaïïfTTtTFiït, ïïiïiït, ïïfiïcT, ffcT^KT, ^JïïtcT ïï 9TK5T ÏÏT fïïïïïïTcT STgjiït 78, 80, 90, 65, 68 ïï72 
ÏÏJÏÏ fïïcôlcl 3KTcïïKT 



'aT'ïït ïïiïiït-TRKRt = 



2 4 1 

78 x — + 80 x 2 + 90 x — + 65 x 1 + 68 x 1 + 72 x — 489 

3 3 3 _ 

2 4 1 1 9/3 

— + 2 + — +1 + 1 + — — 

3 3 3 



= 77.21 

3T9ÏÏ ïïïïiït ïïc^ïï) fô^ïï) SKfïïRTïït ïïiïiït-TRKRt fiïcô^iï cïïKÏÏT Sïïïïft iïiïïïcïï ïïlïït ïïïïR rfiïft iïft. 

cïïNïï)-7iïtrf ïï)t<ïïïï) 2 ïï«t ïïRïïfïïcïïTïïiïRr X x v X 2 , ..., X n ÏÏT n fïïiïïït 3KJiï ciïïït" iï^cïï-3Tïï) ( = 
ïïiï%) SFpRt , W 2 , ..., W n 3KTcïïKT X ^ÏÏT ïïiïiït-TRKRtt TJ5T 3TTt- 

W^ X-, + W 2 X 2 + .... + W n X n 



w^ + w 2 + ... + w n 

ïïfFïïiï 2 



X 


X 1 


x 2 


X 3 












x n 


w 


W.| 


W 2 


W 3 












w n 



ll 26 ll 
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9. : ciicj^Kld fïïRpRRôïïT iïPfRïïïïRT PkPkIcoïïI 5RÜM TRRRïïtïïf URR ^TT# | 3TRUT fïïfïïïï 

vWi£v{uiidï Cidïdcl. rïïï 3Tgw% trttkT gRRf ïït-ïïïïR 3ïïfuT harmonic TTTTÏÏïïf, ïï^ïïïïj, cïïïïïïf- 

ïïïïTïïïït ïïtïït ïïlf^dï 3ÏÏÏÏUT IïïoôPcHÏ. 'ïï|clïïj', quadratic - ïïïïïïïït 3Rf 3TTURgtïï^t ïïïïïïïïtt ïïïïfr ïïïïïïïï 
3TfïïT?ïïTïï 3TT%ïïT. ôïïtïïprf ïïfïïlïï ïïRôïï jfrïïTïïT ïïïïcïï ïïTïïïïïïïït ÏÏRTÏÏT. 



ïïïïf^ïïïï 1 




. èst AB, BC, CD ïï DA ÏÏT TTÏÏTïï 3TTRTcïïT 5TïïRTRTf€t 



pRpRTôSt fïïfïïè (ST^ïïT^ ' \ 1 ) cTFRTTïï ïï TÏÏTgè 

(ïïïïfïïïïFT 6 ïï«ï ïïPJcïïlMïïluï) harmonic TRRTïït ïïPïï ïïTR Mtïït TRRTïït chlcilïïïïï 3 n| Rïï fïïTïïïït ïïjïïïï 
fïïTgïïctcïïT SRTcftcT cR 'ÏÏSÏÏÏÏ5' ÏÏTÏÏÏÏT TRRRf ïïPïï ïïRôf | 3TTÏÏUT TTïïfïïïïTiï 7 ïï«f 3RïïlpTcï. 

10. 'C-ciimii<i : harmonic - TRRRf ïïjfuTcïïT Mppïïïdïcl ïïW sïïè' £> ÏÏÏÏTÏÏR ïïTiïêïïT ïïïïTp ïïïï5ïït% fïïïïïïUÏÏRTT^t 
'UlcHÏd ÏÏ?T ïït^ïïT SiïfuT gcRjïï fïï^ïïU||^ gïï^ TRR ïïïïtïïR 3T% ïïïï è cTÏÏRTT : 

ïïïï 1 : cttïï ïïïï ^fcf ïï ïïc^ïïiïcT 24 rfjôff %tcft. iïïïiï ÏÏRRTT^ ïïpïïïïT d^ldïd rfjôff ïïïï cTRTTcTT 4 %ô5t 

ÏÏTÏÏÏÏTÙf, gTFÏÏT ïïïïRTfcT %ôSt ïïôtïïj cTRTTcTT 6 %ôSt ÏÏT rfïïFf SïïfuT fcRRÏÏT ïïïïRTfcT %5ôSt ïïfcRÏÏTT 8 %ô5t 
3T9ÏÏ ïïïïiït Tiïf#. T# ÏÏÏÏTÏÏT T^ïïjïï fïïïïR ïïJiïcïï cïïT ÏÏTURTFT ïïïï cTRTRTT TRRRf fïïjcff ^JôSt Tiïf# ? 

ïïïï 3 : iïtïïR% ÏÏÏÏRT ïïjiïcTFÏÏ ïïf^cTT Tïïjuf fïïïïTT (= 24 cïïïï) 3ïï^t 1 fcRRÏÏ^Ï 10 cïïïï ÏÏT ïïRFf ÏÏÏÏRT fïïcTT. 
gTFÏÏT ïï fcRRÏÏT TPJuf fïïïïTTTcT STgjfjrf ïïfcrfcRR cTRT SïïfuT ïïfcrfcRR 30 cTRT ÏÏÏÏRT 3TÏÏ#f ÏÏTR 
?TÏÏ5cff. cR t ïïfiï fïïïïTT fïïôôiï 3TÏÏ#f ^ fcTïïRR^ TRRRf fïï5cff cTRT ÏÏÏÏRT ÏÏ5TT ?Tïï5ctf ? 

O © © © 



'To some extent, everybody is a mathematician' school mathematics must endow 
all students with a realisation of this fundamental truth. 

- NCTM Standards. 

♦ 

The pleasure we obtain from music comes from counting, but counting 
unconsciously. Music is nothing but unconscious arithmetic. 

- Leibniz 

♦ 

Whateveryourdifficulties in mathematics, I can assure you, mine are far Greater. 

- Albert Einstein 





(RFlïïrcï 2010) 

(sfcp 25, ^ 28 è 30 ) 



5H.3IOT cTM siyn tikI 4iR«t> aifiioicoi 

M.Sc. Ph.D. F.N.A.Sc. 



International Commission on History of Mathematics ïïr§R 5TT.3TR.Tft.3ïïTT ïïiïïT 2009 
*f Kenneth O. May Medal (U.K. Ivor Grattan - Guinness ïïïï«ïïï) ïrnïT. 

ïïFïïTWTraiïï^uHjkiï, m.Sc., Ph.D., F.N.A.Sc. (Ridï 3tÏM> ÔcmïcïmI (BIT), Mesra, 

ttïïï taftcT JifuidÑ fïïfd ïïtsïïtw, #T-i|fuididlcH cbiijï«M^<H 1 998 ^ Kund-kund Gnyanpitha 
Award 5TRT siicici, Indian Society for History of Mathematics wr 'ïïfvïïT-ïïlwT^sïïT ^ 1 è 
27^TiïïTïïïï>, Association of MathematicsTeachers of India^ï 1 994 ïïRjïï 201 0 sïïïïST, 
International Academy of History of Science, Pairs *ï 2002 ïïRJïï^trtïï, SiïfvT 'ïïfuidldl 
^ld^KH' ïït fïïïïïïmtcr Rïïïïfrng Tt?ñïfcf>) ïït# cr medal fïïanêïïiïï^cr 'ïïf&m : tjïï- 

3TRÏÏ' ÏÏT ïï^ldïdlcH tïïrftïïiïiïrâï ^rf^-3rfïïïïïïïï ïï ?ÏÏRT dïïiïïïT 4>iaïd ïïïï:<jrfïïT ?pfwT. | medal 
fïïcôdHi cïïrt fïïaiïctcT citation 3 ïï^tT ^ïïïïtT ttiïïïït 3ïï^ïït. cïïïïjïï cïïïïïït ïïïïïïïïït ïï^ïïT ïïïïïïfïïïïr 
ïïïï^cT. ïïïïïïïï t award ïïrïïTïï mïïïïKr fïïcdcl 3ïï| ïïtïït srfïïïïR ïïrïïT. 

ÏÏÏÏKch 



CITATION 

Radha Charan Gupta was born in Jhansi. Uttar Pradesh, in 1 935 and recieved his B.Sc. from 
Lucknow University in 1 955. He was the first-place medalist in the M.Sc. mathematics examination 
at Lucknow in 1957, and earned a Ph. D. in the history of mathematics from Ranchi University in 
1971 . He did his dissertation work at Ranchi with the renowned historian of Indian mathematics 
T.A. Saraswati Amma, author of 'Geometry in Ancient and Medieval India', in honor of whom he 
later endowed the annual Memorial Lecture of the Kerala Mathematical Association. After serving 
as a Lecturer at Lucknow Christian College in 1957-58, he joined the faculty in mathematics of 
Birla Institute of Technology, Ranchi. He bacame a full pofessor at BIT in 1982, and emeritus 
professor (at the mandatory retirement age of 60 years) in 1995. He currently conducts his 
extensive and varied reserch and service activities under the aegis of the Ganita Bharati Institute 
at his retirement residence in his native city of Jhansi. 

Since the late 1960's, Prof. Gupta's research work has focused on the history of mathematics 
in India, particularly the development of trigonomenty, including interpolation rules and infinite 
series for trigonometric functions. Among his groundbreaking works in this field are his analysis 
of Paramesvara's third-order series approximation for the sine function in the fifteenth century 
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("An Indian form of third order Taylor series approximation of the sine", Historia Mathematical 
(1974), 287-289) and his examination of the eighth century methods of Govindâsvâmin for 
interpolating in sine tables ("Fractional parts of Aryabhata's sines and certain rules found in 
Govindasvâmin's Bhâsya on the Mahâbhâskariya", Indian Journal of History of Science 6 (1971), 
51 -59). Prof. Gupta's recent publications (the whole corpus of which now totals over 500 items) 
include "Historiography of Mathematics in India" (ch. 1 8) in Dauben and Scriba, eds., Writing the 
History of Mathematics : Its Historical Development (Basel, 2002), pp. 307-315; "Area of a bow- 
figure in India", in Burnett et al., eds, Studies in the History of Exact Sciences in Honour of David 
Pingre (Leiden, 2004), pp. 517-532; "A little-known 19th-century study of Ganita-sâra-safigraha", 
Arhat Vacana 14, 2-3 (2002), 101-102. 

Besides skilfully analyzing many hitherto unknown ingenious mathematical formulas in 
elliptical Sanskrit verses, Prof. Gupta has published several key papers on the remarkable 
mathematical discoveries of the Jaina tradition, many of which had been almost inaccessible to 
anyone except specialists in the Jaina canon in Prakrit. This "bridge-building" approach has 
characterized Prof. Gupta's research in general : whether explaining Sanskrit algorithms for a 
modern mathematical audience, surveying the twentieth-century Indian doctoral research on 
history of mathematics, tracing the influence of Indian mathematical discoveries in foreign 
traditions, or expounding Jaina, Buddhist or Hindu cosmological theories in the context of early 
Indian work with transfinite quantities, he has combined scrupulous textual scholarship and expert 
mathematical exegesis with clear and comprehensible exposition, serving the needs of general 
audience and specialist researcher alike. No scholar in the twentieth century has done more to 
advance widespread understanding of the development of Indian mathematics — and that, in a 
century that spanned (most of) the working lifetimes of researchers such as S. Dvivedi, B. Datta 
and A. N. Singh, K. S. Shukla, A. K. Bag, Saraswati Amma, David Pingree and K. V. Sarma, is 
saying something. 

Prof. Gupta has added to his research and teaching record a long list of labors in professional 
service, expanding awareness of the history of mathematics in general and of Indian mathematics 
in particular. In 1991 he was elected a Fellow of the National Academy of Sciences, India, and in 
1 994 he became President of the Association of Mathematics Teachers of India, a position which 
he still holds. He became a Corresponding Member of the International Academy of History of 
Science in February 1995. In 1979 he began his decades-long service as founding editor of the 
journal Ganita Bhârati (“Indian Mathematics”), in which he has published scores of articles and 
reviews under his own name and the pen name “Ganitanand” (“joy of mathematics”). His 
pedagogical publications and lectures in English and Hindi, as well as his sponsorship of numerous 
endowed lectures, have greatly increased the prominence of history of mathematics in Indian 
mathematics education and scholarship. Today, we are also pleased to recognize Radha Charan 






Gupta with the highest honor in the history of mathematics, the Kennth O.May Prize and 
Medal, awarded for lifetime scholarly achievement and commitment to the field. 

(Read by ICHM Chair Prof.Karen Parshall) 

*ït medal TTcTïft *TT%fft 

In 1 989, the International Commission for the History of Mathematics awarded, for the first time, 
the Kenneth O. May Prize in the History of Mathematics. This award honors the memory of Kenneth 
O.May, mathematician and historian of mathematics, who was instrumental in creating a unified 
international community of historians of mathematics through his tireless efforts in founding in 1971 
the International Commission for the History of Mathematics and in 1 974 the ICHM's journal, Historia 
Mathematica. The Kenneth O.May Prize has been awarded every four years since 1 989 to the historian 
or historians of mathematics whose work best exemplifies the high scholarly standards and intellectual 
contributions to the field that May worked so hard to achieve. To date, the following distinguished 
historians of mathematics have been recognized for their work through receipt of the Kenneth O.May 
Prize which includes a medal cast in bronze and designed by the Canadian sculptor, Salius Jackus : 

1989 : Dirk J. Struik (U.S.) and Adolf P.Yushkevieh (U.S.S.R.) 

1993 : Christoph J.Scriba (Germany) and Hans Wussing (Germany) 

1997 : Ftene' Taton (France) 

2001 : Ubiratân D'Ambrosio (Brazil) and Lay Yong (Singapore) 

2005 : Henk Bos (The Netherlands) 

2009 : IvorGrattan-Guinness (U.K.) and RadhaCharan Gupta (India) 



Life is good for only two things, discovering mathematics & teaching 
mathematics. 



- Simeon Poisson 



The moving power of mathematical invention is not reasoning but 
imagination. 



- Augustu D Morgan 







II 



(dl4c||^ 2010) 
(3Tïï 25 , >2*5 31 cT 34 ) 



2 Cl 3 UlCllCbicïl Cl3il<Hfi 

Tiï.TJ.ïïT.ïïtslf* 



8 ïïfïïïT ïïTTïï ^stcT cïïrfïï f?|ct)U||-i|| üTclôS ïïïïcS ïïrfïï fïï^TRïïfïïT, Wldi4)l41 ïïWïï Sllcldl 3RRf. dldichi4 
fWT chdlRld ôïïïïïï ÏÏT^tïï dïïdld. dldichl4 dïïïïlïï 9*ïïïï Siï^ïï. cFïïfl ïïfeïïT TïïsïïT dldichidl dïïïïlïï ïïRôïï 
TffaïïcT Wf fdfèdl 4 ïïïïT. vicïï^uiiaf 1 ïïïT *jè ?ÏÏR ?JÏÏ |f TïïsïïT 1 00 ïïT 50 ïïT Mldich fïïïïïï 1 0000 ôïï 25 ïïT 
dldich ^TJÏÏT cïïcfrT chïïcïï 4è. 

ÏÏT èTïïTïï 3TÏÏÏÏÏÏ ïïfïïrT 2 ïï 3 4 fïïïïfïïïïrè dldich ïfïïRT ïïcrfïï ïïïïïJJïïfcF) TTTsïïT, èïïcS 3 tRïïïï ïï Tjut fd^MI 
vJHïïlïï ïïRôïï cïï?ff ïïl^Sdl 'ïïïïJT ?|cnc| ff ÏÏHTÏÏR 3TT^tôT, ïï ÏÏTÏÏT \Jïïïïlïï, ïïfïï ÏÏK^â 3TTÏÏÏÏRÏÏ cRRJciï cTFÏÏÏÏRT iï>ïï 
cild^Kld Mdfdd ïïTHUM^ ïïïïrf ïï?ff fïïcôfddl rfïïTïï | ïïfïïTÔR ÏÏTJRTR 3ÏÏ^Tïï. 

ïï4pT 2TÏÏ 2 4 dldichldl fïïïïR ïïRñ. 

1, 2, 4, 8, 16, 32, 64, f. ÏÏTiTiï c|K-dRch 2 4 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, .... 5-3^3^ ÏÏTïïicïï Siï^ïï. ^u|v^d 

1 = 2°, 2 = 2 1 , 4 = 2 2 , 8 = 2 3 5- 3TÏÏÏÏÏÏ (1 , 2, 4, 8, 16, . . . . ) ÏÏT TTïïTcTT ïïfïïf TTTïïf A ïïlïï <fïïï *£URtïï A = ( 1 , 
2, 4, 8, 16, ...). A ïïï 3 TïïïïTTcT Siïff. ïïrfïï %Tpfcïï TTTïïïï fïï)ïïT ïïïïjïïfïït TRïïïTcïïT 'ïïïïlcll N f ïïfïï^ïïï 

N = (1 , 2, 3, 4,5 ) 

A ïïïïfcT TRïïiï ïï ’+’ fïï^ (4ïï^4 fïï^) ïïiïïTïï 4 )cFc 5 ïïïïïïlïï cïïTÔÏÏ N ïïïïtcT ïïcrfïï TRïïïï RTïïcT ïïRciï rfè. 
ïïïïTI = 2°, 2 = 2 1 , 3 = 2° + 2 1 , 4 = 2 2 , 5 = 2° + 2 2 , 6 = 2 2 + 2 1 , 7 = 2° + 2 1 + 2 2 , 8 = 2 3 , 9 = 2 3 + 
2° 5- 3ÏÏÏÏÏÏ 1 è 9 ÏÏTfcRÏÏT ïï4 TRïïïï 2 4 Mldich <T '+' fïïRT ïïfïïT ïïïïïïfïï cïïTÔÏÏ ïï)?iï fd^|c|i|KÜI | ÏÏTf|cr. ÏÏT 
ïïiïrftïïT Ïïïïïïfïï CÏÏTÔÏÏ 1 0 ïï 1 0 wr gstcT %rfffcïï TRïïïï TpT 3T5ÏÏ ÏÏTgcM fdfèdl rfciïcT. ïïïïT^ïïiïTsf 

10 = 2 3 + 2 1 , 19 = 2 4 + 2 1 + 2° 5. 

ïï)ïïl4 ÏÏT TRsïïT 3T?iï ÏÏTgcff% fcri%Ùf ïïf4 3TT^. ÏÏR T[3aTïït ïïfsf TRsïïT ïïïïiïRUiï^f 273, ft TRRÏÏ 2 4 ÏÏTcTTïï) ïï 
'+' fïï^ ïïiïïT ïïïïïïfïï ïïRôïï cF)?lf ïïi^|c|i||4l ïï ïïffT ïïïïf 4 c5TcT ?T ïï?ïï rfrf^T 3ÏÏÏÏCÏÏT ïïïïR ïïïïT ïï^ïïf, rf+TT ïïïïfT 
ciïïïcF) ÏÏSÏÏ| ?|chdld. ÏÏRR ïïïï T5TÏÏ ^ïïf ïïTïïïïT 3iïf. 

273 ïïïjïï A ÏÏT ïïïïFcflcT ïïfuTïïf ïïfïïïïRT ïïféf TRsïïT ïïïïT ïïRciï rfrf ïï ïïïïTïïTïïf ïïfïï 0 fïïïïT ïïïï TRsïïT 3TTcff 
ïïrff^, ÏÏTÏÏT fïïïïR ÏÏRT. 3TTÏÏcïïT cTaïïcT rffcT ïïf 256 ff TRsïïT 3T?ff 3ÏÏ^ ïïf ïïf 273 ïïïjïï ïïïïT ^Rïïf 3RRÏÏ 
ïïïïTïïlïïf ïïïï TRsïïTcT rfcf. 273 - 256 = 1 7. *^RRlïï 

273 = 256 + 17 = 256 + 16 + 1. 



256, 16 ïï 1 ÏÏT fcFjft TRïïïT A ïïïïlcT ïïïïïï Siï^ïï. ^ujïï 3TFRT ïï?°I ?TïïïïT ïïf 
273 = 256 + 1 6 + 1 = 2 8 + 2 4 + 2°. 




8, 'ïïrfïïiïf, ïïTWïïfcRf, ïïïï^WT fïï?FT 3ÏÏÏÏÏÏRTÏÏR, rf^lcT iïïïFÏÏFTFT, #T5 ÏÏÔ5ÏÏ RïïT, ^fïïTTÏÏTïï - 431 005. 





jftïï ïïte 273 rf§ïï ïïteïïT TRsïïT TTTïït Tpg \3ïïïïfïïf ÏÏScT. 



T3ÏÏT. 2416 = 2048 + 368 (l) 

= 2048+ 256 + 112 (2) 

= 2048 + 256 + 64 + 48 (3) 

= 2048 + 256 + 64 + 32 + 16 (4) 



9)c|d^l ÏÏTÏÏ+f ïïïïïï cJRt ^ïïïïrf | {pïïcñ cr| U | j tij | cTaTRT 3ïïcT SRtcTïï. ÏÏTÏÏïïf ïïïïïïïïT ( 1 ) ïïïit 2048 ft A ïïïïfcT 
ïïfïïïïTïï ïïfét 3T?ft ïïïïïïT 3ïït ïïf 241 6 ïï^jïï ïï^ïï ^TPJT ?Tïïïït. ÏÏTÏÏïït ïïTïïlïïT (2) ïïïïrf 256 |t A ïït ïïfïïïïRT ïïfïït 
ïïïïïïT, ^ft 368 ïï^jïï ïïïïT ttïïT ?Tïït. ÏÏT ïïïïfut ïïlïïïït ïïïïTïï (4) ïï«t, ïïïï^TT ïïT^ïïïïtcT T# ïïïïïïT A ^ÏÏT ïïïïïï 
3ïïtïï. ïïtt TtïïïïRTTïït 2^0 ÏÏRJïï t ïïïïïïtïï TRRTÏÏFfïïrf T# ÏÏTïïlïï ïïTïïïït cTFTïïTïï. ïïïïT^Wat; 

1 27 = 2° + 2 1 + 2 2 + 2 3 + 2 4 + 2 5 + 2 6 . 

ÏÏTïï ïït ÏÏÏÏÏÏT ïïïïïï:ïï A ÏÏT ïïïïïï 3ïït- fïïcïïT ïïTïït 2 ÏÏT Tjïïïï ÏÏTïï gtïïT 3ïït ïï '+' fïï^T ÏÏTgT cTFTïï ïïftt. ïïïïï^ïïïïTst 
8 = 2 3 , 64 = 2 6 , 128 = 2 7 , 1024 = 2 10 5- 

A ïïT TTïïTïï 3IFPÏÏ TRïïïT ïïTïïTÏÏT ïïïïlt fcrftcïïT 3RJïï, 1 , TTPïïïï, ïïcffïï) TRsïïT, fcRÏÏT ÏÏFFÏÏT TRs^WT 5 L HC 3TT%. 
ÏÏTgè TRsïïT Ïïïïïïïïïïïï Ïïïï rfïïFT ïïTïïïï Sïïtïï. Tïït A FïïtcT TRsïïT ÏÏT TJÏÏ ïïf&Tïï Mt ïïïïR ïïRïï 3RJF gniïï 
2 3TTt- 

ïïffcT fïïrfïïïï ïïTôïï 3TPTUT Tïïlcft fïïcfdl Rl^id ft ïïRô ?TÏÏKlt. 

Rlcfjid 1 : N ïïïïtcT ÏÏRtïï TRsïïT A ïïïïtcT ïïïïft TRsrf^ïïT rfïï^RïïT TïïTñïïTcT gïïïïïï ÏÏTgcftrf ÏÏPSÏÏT 

TJïïïïïï 'Fgïïtrf ^T ^TïïcT ïïïïT ^rïï, fïïclcïïT N ïïïïtcT TRsrfTTTet, A t ïïïïïïtïïñ ïïïïïïTïï rfïïrfWT RRñïïTïï rfïïTïï. 
ïïïïT^ÏÏÏÏTsf 28 ïïTïït 1 6, 8 ïï 4 ^ïï ^ïïññ cftïï ïïïïïï) ïïïïrf cTFTcTTcT. | ïïïïïïT rfïïrfñïïT FRñïïTïï ÏÏFt gè ïïtïïcT ïïïït 

ïïldcl. 

3TTÏÏT 3TFPÏÏ 3 ^ÏÏT ÏÏTïïiïïïïïïT fïïïïTïï ïïRñ. ÏÏRTTïïT ïïïïTcïït fèctcïïT B ÏÏT ïïïïTïïT ïïïïïïtïï ^Tcft. 

B = { 1,3,9,27,81, } 

B ?T 3TïïcT ïïïï 3RJÏÏ, ÏÏRtïï TRsïïT ft 3 ^ÏÏT ÏÏTÏÏTÏÏÏÏWT FRñïïTïï ïïtïïïïT ^Rt 1 =3°, 27=3 3 ,81 =3 4 f.... 
srfïïïï) ïï ïïüt fïï^tïïT ïïïïïïtïï ïïRñïï N ïïïïcT ïïc^ïï) TRsïïT RTïïcT ïïRcïï ^cT. ïïïïï^ïïïïTsf, 

1 = 3°, 2 = 3 1 - 3°, 3 = 3 1 , 

4 = 3 + 1 = 3 1 + 3°, 5 = 3 2 - 3 1 - 3° 

17 = 27 - 32 - 3°, 40 = 3 3 + 3 2 + 3 1 + 3° 5 



'rfïï?T TRsïïT 40 rfarr ïïtïïïïr SRTcTTcT ^rTT 3T ?n TRsïïT 3 ^ÏÏT Mldi+RÏÏI RRñïïTcT RTïïcT ÏÏRTÏÏÏÏRÏÏT ?T 5T?ÏÏ ïïfefïïot 
fcTcrff) ïïtrf ïïlfr f^TcTrf) 2 RTT ïïldi+RÏÏI ïïlïïcfld ïïtrf 3Rïït. ÏÏUT ÏÏRTTSt ft cTWïï 3ïï|. ïït 3TÏÏPÏÏ ïïïïTpïïT 





II 

èïïHïï tluijMI ÏÏÏÏRT <fr&. TFMT, X = 420 # N ïïïïfcT TJïï> 3ÏÏÏÏUÏÏÏÏ fôcldl 3iït- X ïïf f^ïïcT 

cfjTT. 3ÏÏÏÏWRT 2x = 840 fï TRsïïT fïïcScl. 3TRÏÏ B ÏÏT >!H4ldlcl 3T?fl TJcfj Hldïlld ïïTét TRsïïT 4ÏÏ3T ïïf 840 ïïï£T WW 
tlïïT §ïïfjè ïï cMMI<£l 0 feïï ïïïT TTJsïïT èè. ÏÏT fèïïïïufl 729 = 3 6 # TTJsïïT ïï?ft 3ïï|, ïïjRUT 840 - 729 = 111 

3ïïm, x = 420 = 729-309 

= 729 - Y (TïïïïïïT) (5) 

snïïT, 2y = 2 x 309 = 61 8 243 = 3 5 
^JJïï y = 309 = 243 + 66 
y ïïffrfïïjïïïï (5) ïïïèèïïT 
*JRJïï x = 729 - 243 - 66 

= 729 - 243 - Z (TïïïïïïT) (6) 

2z = 2x66 = 132 81 = 3 4 

^ujïï z =66 = 81-15. ïïffïïjïïïï (6) ïïï-èèïïT. 

*JRJïï x = 729 - 243 - 81 + 15 
ÏÏT ïïïïnè ïïRÏcl ècïïTTT 3TTÏÏWRT ?fïïèf 

420 = 729 - 243 - 81 + 27- 9 - 3 f 'HHÏïïRUi facôè. ïïïïdcc^ èjcTcff Tfïï ïïj?fl ïïïïR ?ïïcfr 4 Mi| | vyldld 
ïïf ÏÏTfr. ÏÏ^T ?fïïèf 3TTÏÏWRT 'isllcïl fïïclcll fïï^fjf fïïôSïïf. 

Rlcfjid 2 : 

N ÏÏT TTïïTïïfcT cfjHïïïïfff TRsïïT B ïïïïfcT TR5ÏÏT ïï ’+’ 3ïïf&T ’-' ÏÏT fïï^RÏÏ ïïïïïïfïï cfj^ñïï ÏÏTSïïT ècT. 

Ric^id 1 ïï Ric^id 2, t èHf Ric^id Rr^ ïïtrïï èïïRT. ïïRïïèf ïïluididld srgïïTïï ïïTgèfïïT (Mathematical 
Induction) ïïïïïïfïï ÏÏÏÏTÏÏT cTFTdf . 

3ÏÏÏÏT 3ÏÏÏÏUT Rtcdid 1 ïï 2 ïïiïïr ïïïïïïfïï, ÏÏRÏÏT TRRJciï cTIÏÏUTRf ïïïïè ïï§ff fïïcSïïIïïïïf t ÏÏT^. 

TRRJïïlïï ïïïïjR% 3RTÏÏTÏÏ. ^ïï ^ïïè ïïïïiï ïïTïïT ïï §TRT ^ïïè TTTÏÏT TRRJ ^ÏÏTïï ïïlïï ÏÏRïïf 3HHdld( ÏÏÏÏTT 
ÏÏRïïïïRT ÏÏRJ ïï fTRÏÏRT ïïïïè èïïcff Hldld). ïïRTïïTïïïïRTlèf ïïïïè cTFRT ÏÏT^fcT. ^ÏÏT ïïRJ^ ïïïïïï ïïMTïïïïnt ïïf 
ÏÏRJ cTRFRïïïïRR èïïT fïïïïT 3TSïïjïïT. fïïè ïïïïïï TTFRTRf TRÏÏÏT 3TTWRT cTRTïïTïïïïRR ÏÏRTÏÏÏÏRT fïïctïè. 3TPRÏÏ 
ïïïïcT TTR-ÏÏT cRRJïïT fïïïïR ÏÏTRÏÏR Sïïtïïï. ÏÏRTTïïf Rlcff fïïcTciï ïïïï fïïïïRRT WT. 

C = { 1 5FT, 2 ÏFT, 4 ïïïï, 8 TFT, 1 6 TFT, 32 ïïïï, 64 TFT,} C ïïï-è Wïïïï 7 ïïïïè 3iïtïï ïï ïïè ïïïïïïiïïf Mfïï 
1 27 TFT ïïïïè. 1 0 jfïïïïT TJïï ïïfôST 3RT ^jftïï ïRcïïRT 1 2 cffè ïï 7 TFT TJïïè ^fcTRT. C ïïïïfcT èjïïc5 7 ïïïïïïtïïTïï 
ïïïïïïfïï ïïTRïï 1 ÏÏRJiï 1 27 5FT ïïrfcTïïf ïï>f uiclltl ÏÏRJ, cRR^ïïT TJïïjïïTïï ïïïïïïfïï ïïTRïï ïïRjïï èciï èè. ÏÏRiïèf fïïTgRT 
1 ÏÏT ïïïïïïfïï ÏÏTÏÏ. TFRÏÏ 3ÏÏÏÏRRT 25 TFT ïïfè fïïjïïT ïïïïïïïï ÏÏRJ fïïïïjR ^ÏÏTïïïïTïïf 3iït- 3TRÏÏ 25 = 1 6 + 8 + 1 . 





I 



^JRjïï cKlv^l TJïïïï MK^JId 1 6 TFT, 8 TFT, ïT 1 5FT, tf cTfïï cFïït cHcfïï, ïï ^FRÏÏ ïïl+3ïïld fïïïïfT cTôFFT cRrJ 
ÏÏTcRT ïïf^ïï, ïïHf ÏÏRïïT RT Mldcôfd 3neT ïïff ïïRjt cFïïïï TfgT 25 TFT 3 TTTcT 41^ £ 3ïït- 1 TFT, 2 TFT, 4 
TFT, 5. ifïïïïf 1 fïïTcTtïFT, 2 fecftïFT, 4 fïïTcftJFT, 3T?ff ïïïï4 ifïïcff cR 3TFÏÏÏÏ ïïfeïï TRRJRT ÏÏTFÏÏTf' 1 cT 1 27 
Rhdlifïï, ïï4cT ïïTc^ïïfüJïï èïïT ?Ff>cff. \3ïïT. ^ltllcll 45 fïïKÏÏf ÏÏJJ^ÏÏTÏÏÏÏTÏÏT 3RfcT cR, ïïïïïï MK-édld 32 fïïïïTf ïïïï, 
8 Rbdlilïï, 4 fïïKTÏÏTÏÏ, ïï 1 RhdliTïï, 3T?ff ÏÏR cRFf cïïïïïï ïï §TRÏÏ ïï K<sfcl I d ïï^ctïïTÏÏ 45 fïïïïïïf ïï^clfcjïï èciï ^cff. 
taf 32, 8, 4 ïï 1 ïïNfr MNt 45 3iït- ïï t 3ïïfT fïïïïgfcT 1 ÏÏT viïïïïTïï ïïRôïï lïïoôfïïcfl Siïtcf. cRfïï 25 ÏÏÏÏ^ÏÏT ïïïïfcT 
cRcJïït^ïï tillcJïïldl SRTcïïRT, cRFf 25 ffïï, 50 ïïïï, 1 00 ïïïï, f . èïïTÏÏ 3ïïïïcf ïïïïïï SÏÏÏÏR ÏÏR ÏÏTf §TWf. ÏÏT ïï4 
ïïcfïïïïTcT ïïïïè Ïïïïïï ÏÏRgïïfcT ïï ïïRJfTRÏÏ ÏÏRgSTfcT | ïïcïï ÏÏRlt cïïïït. 

RHc^id 2 ÏÏT TJïïïïfïï ÏÏRFT 3TTÏÏUT ÏÏRÏÏRÏÏT ïïïï^ïï ïïïï ïïRô ?Tïï>cff. ÏÏKHIdl ïïïï% èïï^ïïRïïïïf ïïïïff èc5T 4Hf 
ÏÏRgïïTïïT viMïïTïï ïïRfïïT cTFTdf. ÏÏRÏÏïïf Rlcïïf fïïcfcTT ïïïï fïïïïRTïï SÏÏT. 

D = (1 ïïïï, 33TÏÏ, 9ÏÏÏÏ, 27ÏÏÏÏ, 81 ïïïï, 243 ïïïï) ïïld ^4>cK 6 ïï cFïïè 3RJÏÏ, ïïTTïïf cMdiïïl ^d(cif|c|^|Rcf, 
ÏÏIÏÏT ïïFRcfr 3iït) 364 ÏFT 4cf. ÏÏT TTJiï ïïïïïïT ÏÏRJÏÏ 1 ïïïï cf 364 ïïïï ïïfcT ïïTcjè ïïïïïï cftcjïï èciï ècf. ÏÏRTIdf 
cRRJïïiï ïïHf ÏÏKïïïïfïïT ïïïïf ïïïïf ïïiïïïfïï ïïïïfïïT ciïïïcff . ïïïïfj>w4 TJidKlldl 1 4 ïïïï ïïff WIïïïïH 3RRÏÏRT 
FJïïïï ÏÏRïïïïfïï 27 ïïïïff ïïïïïï ïï §TFÏÏT ÏÏKïïïïfïï 9 ffïï, 3 ffïï, 1 ïïïï, 3T?ff ïïfïï ïïïïè ïïF£ïï. fTRiï ÏÏRïïïïTïï ÏÏTè 
ïïfè ïïTïïT ïïf N|irf cfRôïï ïïHf ÏÏRè ïïïï Tldoôld èïïfcT. ÏÏT ÏÏTïïfïïFf 14 = 27 - 9 - 3 - 1, ÏÏT fïïcïï ïïïïfïïRïïfïïT 
ïïïïïïfïï Sflcfdl 3RJÏÏ | fïïTgfïï 2 ÏÏT ïïïïïïfïï ïïRôïï fïïcôfïïcf 3iïff. 44 ïïf# ÏÏKïïïïTïïT ïïïïïïFT SiïcTciï 3 iït- ^R 40 
iï^R^ïïf^ïïiïïïïïTïïf 3RfcTÏÏ740 = 27 + 9 + 3 + 1 ÏÏRiï ïïïïïïfïï ïïRôïï 1 iïïï, 3 ïïïï, 9 iïïï ïï 27 ïïïï ^f ^R 
cFïïè ttïïïï ÏÏKRÏÏÏÏ ïï ïJTFÏÏT ÏÏKïïïïRT iïRJ ïïïïjïï 3ïïïïcf ïïTiïf ÏÏR ÏÏRcïï èN. taf ïïRïïRTfèf ijïïïïïï ÏÏRgSiïïïT 
T3ïïïïfïï Siïcfciï 3iït ïïïïRT 40 = 1 + 3 + 9 + 27 ÏÏR+HÏïïRUHd ïïïïcT'+' fd^MI dïïïïfïï Sflcfdl 3RJÏÏ TJïïrtf Rrf 
fïï^ ïïftf. 

itcF ïïFïï ïïfïïïïRiiï cTSTRT 3ncfcff 3RfcT ïï ïïf D fïïïïïï C ^Siï d7R 3ïït. C ^ÏÏT ÏÏRFÏÏTè 1 ïïïïèl27 
ïïïï l4dïïf, 1 27 cRFf fïïcôciïcT cR D ^ÏÏT ÏÏJTFÏÏFf 1 ïïïïè 364 ïïïïcfïïf 364 fïïcôdld cR ïïfïïT 3iï4, D ÏÏT ïïïïfïïT 
ïïïïïïfïï Jiï lïïRcT ïïïïïïïïïï 3iït, ÏÏTRÏÏ ïïïïïïiïïf TRÏÏT ïïTïïf ïï ïïïïïïfïï ïïRïï. 

ïïïï 364 ïïïï 4aiï lïïRTT cFïïïï 3RTcfcff ïïT^ïïNjïï tüMïïlïïl 3RfcT cR D ïïï-4 ïïRÏÏTïït ïïRïïiï ïïRïïTïïf ciïïït. 
ïïïïRRiïsf, D ïïï-4 SiïURïïf ïïfïï cFïïïïTïïf ïïïï ïïFFcff cR Hïïïï 3TR5 ïïïïf fïïcôdld ÏÏÏÏT 8 ÏÏRÏÏFÏÏT ïïTRiïf TjNïïïï 
364 + 729 + 2187 = 3280 sjdïï-ïïl ïïïï ïï4dïïf ïïïïcjïïfïïdl D ïïïïfcïï Pr4ïït ïïïïïï (1 ïïïï ïïfïïïï) ÏÏFFÏÏT 
cJÏÏÏÏKill ïïfïï ïïïï 3iït t ïïTïïïïïïRT cTSTRT 3ïïcfcf 3RfcTïï. ïïf ïïfR D RT ïïTïïïïfïï ïïfïï C RT ïïTïïïïfïï f| ïïïïè" ÏÏTÏÏ<JÏÏ 
3Tf4ïïïïlïïcF ïïïïïïFÏÏT ïï+cj dfddl 4ciïcT. 3Tïïfïï D^TR ïïFFïï dlijïïd 3iït t ïïïïïïïï 3iït- 

cild^Kldt) 3T?ff ïïïïè ÏÏÏÏRRT Siïïïciï 4ïïT ?l+dld ïïïï cïïRTfèf ïï4 TFTTïï ïïfïïcTFÏÏT fïïfïïffïïRJïï ÏÏT5R 
5TRTT ïïlft^. ïïïïfcRT Hf ïïfïï4f ïïf4 ïïiïïï ïïf^f . 





(dl^c||f| 2010) 

(arâ» 25, g*3 35cf36 ) 



x nrai 3 raâc^i 3 T 5 oââ (x ^ 10 ) ïïsmuoi +i<H<Hcii cimcüïI 

cmr.^.^?Tïïtè ;:< 

N 

^Tcrïï 1 0 ïïf ^ÏÏT 3 TVjKijf)Hlc 1 'fsiHM TRïïiï' tfecf) STRTMTcïï cïïïïcff. cHld fsïïïFRRïïH) ^IHM Tïïïïjêïï 
cWfdUAIKHId) TTm qrgcT ^dl 3 ïï| TïïTcffcT vHdl£v{U| q^T. 

ÏTcTcffcT ïïïgcT 

ÏÏÏÏT. [ 11100101] 2 = [?] 10 

fccJHH TRs#t RN-dlRd W4 ^Uïïfïï cïïT TRïïNt ïï?lïïTïï Tïïïïjcïï 3RTcf 
[111 00101] 2 = [(2 7 x 1) + (2 6 x 1) + (2 5 x 1) + (2 4 x 0) + (2 3 x 0) + (2 2 x 1) + 1] 10 
= [229] i Q . 

ïïcffïï Hcfifl 

T33T 1 TïïlcffcT Llc^dl^f ^ïïfcT ïïffefïïdT ïtcf. 
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14, 


28, 


57, 


114, 


229 



.-. [ 11100101 ] 2 = [ 229 ] 10 . 

(i) ÏÏT H^dlH^t fèïïïïT 3TÏÏT ÏÏÏÏÏÏ 3ÏÏR ^ïïïïT ïïïïgcf 3ÏÏ^T. 

(ii) fdclcfl fsTïïïïT Tïïïïïï X 7 + X 6 + X 5 + X 2 + 1 ÏÏT X ^cfïï ïï^ïïïïf^ ïï^pïïfRñïï 3ïït 3Rf ÏÏÏÏJÏÏ 3ïïfuT ïï^ïïïïlcïï 
(X - 2) % ïïïïjïï ffuïïfr ïïïïïïf TïïclW ÏÏTÏÏÏÏÏÏR ÏÏTgcfff ïïïï^cfcff 3ïït- ff ïïïïïïf ^Uïïtïï fêïïTïï TRïïNt ïï?lïïTïï 
TFÏÏJcïï 3R#. 

(iii) ÏÏT ÏÏTgïïfcT fèïïlïï TRïïfïïT ÏÏTÏÏT 2 3RTcïïTgè *T«cfw ÏÏTÏÏÏÏÏÏR cfRcTMT ïïïïïïcFRÏÏTïïf 2 fiï 3ÏÏÏÏ ^ïïciï 3iït ff 
c||c| ïïTïïcfïïïïf ï-ïïïïïïcT EïïTïïf. 

(iv) ÏÏT Mc^dldl fèïïTÏÏ TRïïiïf ïï?lïïTïï Tïïïïjcïï SïïfiïWïïf 'TPcÏÏÏÏiï ÏÏÏÏTÏÏRR ÏÏTgcT' ^UJÏÏT. 
iïïïiï 8 3RTctciïT TRïïtô (Octal Number) ÏÏSIÏÏTÏÏ Tïïïïjcïï ÏÏTÏÏ 9c£dlA 

ÏÏÏÏT.2: [ 3 2 6 5 ] 8 = [ ? ] 10 



8 


3 


2 


6 


5 






24 


208 


1712 




3 


26 


214 


1717 



.-. [ 3 2 6 5 ] 8 = [ 1 71 7] 10 




19'ZKgT, <*>)%!< 3U&^VI Hl'), 4)cb, fiFFSt, ^44 




I 



'TRïï 16 SRTctêïïT TRRNt (Hexa-decimal) ïï?PTR 'dd+jc^ cRfèut. 
^T.3 : [ 9 3 2 c] 16 = [ ? ] 10 

étïï : cRtcT TRièïï C | 1 2 jïï 3ïïf) 



16 9 
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12 




144 


2352 


37664 


9 


147 


2354 


37676 






. [9 3 2 c] 


16 = [3 7 6 76] 10 



1 0 caldR<td cbluidl^l ÏÏTÏÏT SRTcicïïT TRièè ïï?RR Wjêïï cRfôuiiKHIdl fl ÏÏTgcT STrïïïï TJcPT 3ïïf. ïïïïcj 
ïït Mcgdl ïïTntcT dfuidl fïïïïRTT (Mathematical Reasoning) Hi$ut fddchd 3nïï?ïïcp 3ïïf . 



★ ★ ★ ★ 

TFTïïT, pft X qRT 3RTefRÏÏ HHHsd mu||cH°ldlcH n 3T$t %Tpfe TRRT 3RJT TRs^ftcT 3TÏÏ7 a^, a 2 , .. 
SïïfcT 

P ft TRRT TïïIcttcTTRRt fcTff^ïïTïït ÏÏ2ÏÏ 3ïïf . 



■■> a n 



P = [ a n a n -1 a 2 a 1 ] x H] 

P ÏÏT TRsècttcT SlcTtcïï STcfTTïït TSïïfïïïïT fïïTïïTT fïïR 3RJÏÏ dt TTT^cïïrM dTRidld. 
a n ÏÏT 3Tcf>Tïït TSïïfïïcïï fq>ïïcT= X n “ 1 X a n 

étïï : n ft TRRT 3TÏÏTRÏÏ TRsèdtcïï 3RTf>ïï1ïï> ïï?tfïïcT (TRÏÏïïtcfRïï' ^Tïïtcïïè ïïtRRTRT) 3Tcf>Tïït T?Tlftcf> fïïRcT 
ïï?RR TRRT 3RTè. p x ÏÏT TRs#t fïïRïïfR TRT HdlcHlcNHIut Idf^dld. 

P x = t(x n ' 1 x a n1 ) + (x n - 2 x a n _ ^) + + (X 1 x a 2 ) + (x° x a-,)] 10 

TRRÏÏ cïïmTRïïft MU||cH|?ft TTïïftR 3RTctt cRt fcRT RlTdlRd Tñïï fcT^ T51ÏÏR TFPJRT 3Rïïè. 

ÏÏM (q) x = [ 3265 ] x ft X ÏÏRÏÏ 3RTctctt %Tpfcf> ïïRRÏÏ 3ïïf . 

(q) x = [ 3x 3 + 2x 2 + 6x + 5 ] 10 (3) 

3x 3 + 2x 2 + 6x + 5 # X ^cfcT ïï|ïï^t 3ïïf . ïï X ïït 3|cf>|cïïcf> fq>ïïd «MgH«5td èfïï (q) x è - T5IÏÏR TRÏÏJFÏÏ 3ïïfïïcïï ècT. 

T|qttïï X = 8 ècjïï fïïcSUïïtt fïïRcT ^URR [ 3 2 6 5 ] 8 ÏÏT 3TRÏÏR (octal) TRsèè T5IÏÏR Wjcïï 3RTè. 3ïïfuT 
fR qtgcT Hdldd 3ïït- ïïïïcj ?tqfïïïïgRRïïTR 

X TJïïcT c|gHdldX = aè^ïï fdasunyl «HgHdldl [cf>dd SïïfuT cigHdlcll (x - a)è"HlPlcl 3ixidl Phoôui iyt 'ÏÏRTcfTRTcttcT 
ïïl# TTÏÏR 3RTcT SïïfuT ft ïïl# Horner ÏÏT ïïfnRWRÏÏ TTRtw RïïTcfTR ÏÏTgdtè èïïïïtcT cf>|ddl èè. 



^UJïï cf>t U | d I ^l ÏÏRÏÏ 3KHclci|l TRsèè ïï?RR TTRJcïï TRctïïcfT ÏÏFTTW Hc^dtè 3ïïfïïcïï ècT. 




II 



«>lIuirL 3ltZRtôl-3imilioi Rlct>^ol Cï 
ômâim mc§i *>iluifi ônfâro. 

mRriimo fâci^ui ^iaiiiM 



'eH.u.ift.tgè ffcr **[frrfew. 



4ïïïïR fè.21 /02/2010 #ïït ïïrf?lïïRÏ^A1l 3TRÏÏ ïï^lfïïsLTIdATId 3.30 ïïT. ?T TTÏÏRÏÏ 5TRTT. W 

cfïïifeFTRT 3RiTST ïïTf?Ff) f?TSM TRTRcïï H-Soôi^l c^itiïï-ïTST ÏÏT.4f.ïï4?Fïïf ïïTïïïï) ïï nysi Hlguï ^uj^l ïïïfllcf) 

f?TSRT TTTTRcf) ïï^dlè ïï>|4c|l$ ÏÏT.4f.3Rïïïï %TïïïïR ïïïïlïïïïiï ^fè. ÏÏ9TÏÏ ÏÏT ÏÏRÏÏcRRÏÏT ^r 4 TRTcRTf 'JpTTlè 
cf)l4 si>H\ïï A^ïïld ffTcff. cffRrRT cfRÏÏT ?iïcfeiï ïïèèaFfïï ÏÏT.ffT.ïïfèïïT ÏÏÏÏR5ÏÏR ïïtïïf 4?Kdc|d TTRïï ^cT. 

ïïfuRT3RWT-3Ri|im RlcM-H TR^AII cf)|ifïdl qRdü, ZTT «+>|4^T)H I ÏÏFTïïf ^jfïïïïïï, T34?T3 ïïïïcA|| MK-dlR|cf)|cJd 
Tl4 ÏÏRATïïRTTFrR TRâfôiïT dïïFïïaiï ÏÏT.ffT.iïfè ïïtïïf TTfïïïï 4xff. ïïfüRT SRÏÏÏÏïï-STï-ÏÏTÏÏïï fïïïïRFT TTT-4crfï) è^ïïRT 
4u||-if| f . 6 ïïf ïï 9 ïïf ïïfuRT ïï)f?Tcïï ÏÏRTèTTfèf ïïiïïïï?ïïï) 3TTT ÏÏTTRïï TRafcrâ) cTÏÏR ÏÏRUÏÏRT 3ïïcT. ÏÏT gTcTïïiïè 
ïïïïïï?FT ÏÏFÏÏÏÏRRÏÏT £t4 ÏÏRUÏÏRT SïïcT. ÏÏT gTcTïïïïcT ^ÏÏT cÏTïïïïïïïïf cÏTïï fdfècï cïïtïïT TRïïïïïï ÏÏRUÏÏRT 3TRTT. ÏÏRT 
4f. ïïfcffâèfïïR, ïïf.ïïRïïè, 4fïïïïf ïïTiïïï ïïtïïT ïïïï ÏÏT 5Tïïïï4ïïf4ïïKT fïï?fiï TT^ïïïï4 ïïRWRiï 3ïïïïïï4fïï f?Fïï4 

TRTïïT^f TRïïïïïï ÏÏRUÏÏRT 3TRTT. 



ÏÏRFT fïïcTT. 



iïFïïïïïïtïïT iïfïïïïïï ïïrf?Tïï) fuR^TT ïïfuRT STtïïfïïïï) TRïï 4 ïïïïrfïïT^ 4f .ïïf.TTiï. fKTïïRÏf ïïlïïf 



ïï)l4ïï)HNI ^ïïïï ÏÏTÏÏ ^fciï ïïf ïïf .TRT.ïïf. ïïïïfècT ïïf&RT fïïïïïïRT ^4 fïïÏÏTïïRTRT ïïïïïï 3llcïeA|| fïïliïf4ïïfïïT 
ïïcïïTR. ïïïïTïïT (2009-2010) ^ ÏÏTïï ïïRTÏÏiïfWT cJRFiïRTÏÏ' ïïcjïïïïïï ïïïïè^T^ ^.ïïïïï ïj4rRR f?4 ÏÏT fïï?iïf44ï4 
fïïRTfïïcTT. TÏR3000/- T). ÏÏFTÏïï^, ïï?RïïfqïïïïT 3Rf ÏÏT yi-dïï)l4 TïïRÏÏ ^fè. <g. ïïïïï ftRÏÏT ÏÏRTÏÏTRT^ ÏÏT ïïïï4ïïTÏÏKT 
ïïïïf?ïïcT ^fcff. TRïïTRKT ïïcR ècTFiï f44 TRïRïïT ïïïïïïïïïT 4 Rïï 4kTT. 



ïïïï4ïï)ÏÏT 4 ÏÏÏÏRT ÏÏHTÙr ÏÏT.4f.3RRT ècRTïïR ïïlïïf 3TTÏÏcf ïïïïfïïcT AïïïïcT ïïRciïïïT 3TTïïïïuïfïï g)è TRRÏÏT FJïïfïïT 
'FïïTôST fïïcTT. <j4 TRtfïïïïïïT 3rfcT?TÏÏ 3TIiïïïT4 vifiK cïï 
fcf. 



ïïfuRT 3RÏÏÏÏÏÏ 3RÏÏTÏÏÏÏ fïïïïRR 4 t 44 3RÏÏ5T ÏÏT.4f.?Rïïïïïï rfè ïïiïïffT 3TTÏÏCÏÏT ïïïïfïïïïRJÏÏ ïï4KTÏÏTïï cRlïï 

tt4 tt^ïïtïïT (4tiRiiï4 3rfïïïïïïïï 44. 




TR, ÏÏRT ïïfïïf, ïïf.ïïRïïè, 4f.ïï4, 4f.ïï4faR, ÏÏT ïïïïf4 ïïfciï4 ïï^ïïïï4 ïï ïïiïïïï?ïïï ciïïï4. ÏÏT ïïiï4ïïRTRT 

ïïfuRïïtïïf ÏÏTclïï), f?TSTïï), fïïliïïïf vJhR4cT ?44. 




